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Te  preservarnos  el  material  educativo  Ae  Procesos  e Instrumentos  Matemáticos  Ael 
Programa  Ae  Formación  liasica  Ae  la  asociación  sin  animo  Ae  lucro  Iniciatives  Solidarles  que 
AesAe  2553  interviene  contribuyendo  al  bienestar  social  Ae  la  comunidad  p reviniendo 
situaciones  de  exclusión  social  y donde  la  Formación  integral  de  las  personas  es  un  pilar 
F und  amental.  Iniciatives  Solidaries  Fue  galardonada  por  el  Ministerio  de  Educación  con  el 
Primer  Premio  Miguel  Hernández  2010 , dirigido  a reconocer  la  importancia  de  la  eliminación 
de  las  desigualdades  ante  la  educación  y la  supresión  de  las  discriminaciones  de  los  grupos 
AesFaVorecidos  ante  la  Formación  básica)  ademaSj  en  el  ano  2011  Fue  candidatura  española 
a los  Premios  Internacionales  de  Alfabetización  de  la  UNESCO  2011 . 


En  este  libro  puedes  encontrar  las  orientaciones  y I os  contenidos  necesarios  para  preparar 
esta  asignatura  del  Graduado  en  Educación  Secundaria  en  Formación  para  Personas  Adultas 
a través  de  las  Pruebas  libres  realizadas  en  la  Comunidad  Valenciana ¡ a la  vez  que  son  útiles 
para  la  preparación  de  la  parte  de  Cié ntífico- Mate matica-T ecnológica  de  las  Prueba  de 
acceso  a Ciclos  Formativos  de  Grado  Medio . 

El  trabajo  con  este  material  nos  ayudara  a trabajar  la  competencia  matemática  y 
nos  permitirá  desarrollar  el  razonamiento  matemático,  imprescindible  para  resolver 
problemas  y relacionamos  con  la  vida  cotidiana  y con  el  mundo  laboral. 
Aprenderemos  a operar  con  números  naturaleSj  enteros  y fraccionarios ; 
descubriremos  el  lenguaje  algebraicOj  aprenderemos  a calcular  medidas  de  longitud. 
Superficie  y Volumen ; y también  conoceremos  nociones  básicas  de  estadística  y de 
cálculos  probabilísticos* 


Este  material  es  el  resultado  de  mas  de  25  anos  de  experiencias  educativas  desarrolladas  por 
Iniciatives  Solidaries  en  la  educación  para  personas  adultas  y Surge  como  herramienta 
didáctica,  tanto  para  el  alumnado  que  prepara  sus  estudios , como  para  el  profesorado  que 
orienta  esta  materia.  Esperamos  que  os  Sea  de  utilidad. 


Desde  aquí  queremos  agradecer  los  anos  esfuerzo  y dedicación  de  todas  aquellas  personas 
que  lo  han  hecho  posible:  profesionales , Voluntariado , estudiantes  en  practicas  y alumnado. 
Sin  todos! as  Vosotros! as  no  hubiésemos  llegado  hasta  aquí. 
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Guía  Didáctica 


í.  COtfTCMIDOS  OC  LA  ASIGNATURA 


Para  preparar  Procesos  e instrumentos  matemáticos  tienes  que  tener  en 
cuenta  que  los  contenidos  están  orientados  para  preparar  los  exámenes 

de  Pruebas  Libres  de  Graduado  en  E.S.O.  y los  de  acceso  a Ciclos 
Formativos  de  Grado  Medio.  De  esta  manera,  tienes  que  tener  en 
cuenta  que  el  examen  de  Procesos  e instrumentos  matemáticos  (PIM) 

que  realizarás  (tanto  para  las  pruebas  libres  como  para  las  pruebas 
acceso  a CFGM)  suele  tener  5 o 6 ejercicios  que  irán  coincidiendo  con 
los  contenidos  del  temario. 

No  todos  los  temas  tienen  la  misma  finalidad  ni  son  igual  de  importantes. 
Los  ejercicios  que  más  suelen  preguntar  están  relacionados  con  el  Tema 
4 (sobre  el  40%  de  los  ejercicios  de  examen  suelen  ser  de  este  tema), 
luego  ya  sabemos  que  es  un  tema  que  hay  que  entender  a la 
perfección  para  saber  hacer  todos  los  ejercicios  que  nos  pongan  y así 
conseguir  más  puntuación  en  el  examen. 

Os  dejamos  un  resumen  por  temas  de  los  ejercicios  de  cada  tema  que 
han  caído  en  los  exámenes  de  pruebas  libres  para  la  obtención  del 
Graduado  en  ESO: 


PORCENTAJE  DE 

N°  pfeg«r4ra*  ¿e  e$te 

tema 

PRESENCIA  EN 

tema  er*  -tafo*  lo s 

EXAMEN 

ex imeneí 

Temas  1 Lo*  número* 

naturcde*y  kw  operaciones 

báSÍCO*. 

4,5% 

5 

Tema/ 2 Lo*  número*  entero*. 

0 % 

0 

Temas  3 fraccionen 

16,2  % 

18 

Temas 4 Tl/lenguajes 
algebraXco- 
Temas5  Medidas  des 

41,4% 

46 

Longitud/,  superficies  y 
volumen/ 

20,  7% 

23 

Temas  6 Estadistícas 

17,1  % 

19 
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Para  que  te  hagas  una  ¡dea,  desde  el  2001  hasta  el  2012,  en  las  pruebas 
libres  para  la  obtención  del  Graduado  en  ESO,  ha  habido  23  exámenes 
con  116  ejercicios,  y de  estos  ejercicios  46  son  del  tema  4(que  trata 
sobre  las  ecuaciones)  eso  significa  que  el  41,4%  de  las  preguntas  de  los 
exámenes  de  Pruebas  libres  están  relacionadas  con  el  tema  4.  Hay  que 
tener  en  cuenta  que  para  dominar  este  tema,  tenemos  que  entender  y 
dominar  los  temas  1,  2 y 3.  Sólo  así  podremos  terminar  entendiendo  los 
temas  5 y 6. 


2.  MATCRIALCS  PARA  LA  PRCPARAC ION 


Los  materiales  de  Procesos  e Instrumentos  matemáticos  están 
elaborados  por  Iniciatives  Solidarles  y van  orientados  a la  superación  de 
las  Pruebas  libres  para  la  obtención  del  Graduado  en  ESO  y las  Pruebas 
de  Acceso  a Ciclos  Formativos  de  Grado  Medio. 


A)  Material  para  las  Pruebas  libres  para  la  obtención  del 
Graduado  en  ESO: 


• Apuntes:  En  ellos  están  los  índices,  contenidos  y 
actividades  necesarias,  organizados  en  6 temas. 
En  los  apuntes  aparecen  actividades  relacionadas 
con  los  contenidos  a examen.  Muchas  de  las  ellas 
son  preguntas  de  exámenes  de  años  anteriores.  Se 
resuelven  después  de  haber  estudiado  y sirven 
para  reforzar  algunas  ideas  y,  sobre  todo,  para 
que  compruebes  por  ti  mismo/a  si  el  proceso  de 
estudio  seguido  es  el  correcto. 


ivmoit  rubumentoi  aüma.  u~. 


Cuando  un  contenido  o actividad  ha  caído  ya  en  un  examen,  o una 
actividad  ha  salido  en  el  examen,  aparece  este  icono  asociado. 
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• Cuaderno  de  Exámenes  de  años  anteriores: 

En  Procesos  e Instrumentos  matemáticos  es  muy 
importante  hacer  problemas  v ejercicios 

constantemente:  para  ello,  es  muy  recomendable 
realizar  los  exámenes  que  han  caído  en  años 
anteriores,  puesto  que  te  ayuda  a saber  qué 
preguntan  y cómo  lo  hacen.  En  este  cuaderno 
están  todos  los  exámenes  de  Pruebas  libres  para  la 
obtención  del  Graduado  en  ESO  que  han  caído  en 
las  convocatorias  de  junio  y octubre  desde  el  2001  hasta  la 
actualidad. 


Procesos  e Instrumentos  Matemáticos 


• Solucionario  de  Exámenes  anteriores:  Para  que  no  te  quedes 
nunca  con  la  duda  acerca  de  cómo  se  resuelve  un  ejercicio  y 
puedas  comprobar  el  resultado  de  tus  exámenes  te  proporcionamos 
un  solucionario  con  todos  los  exámenes 
resueltos  hasta  la  actualidad. 


•Aula  virtual  - blog  de  la  asignatura:  En 

http://gesprocesoseinstrumentosmatematicos 
.wordpress.com/  encontrarás  todos  los  temas, 
ejercicios,  material  extra,  links  relacionados 
con  el  mundo  matemático  y juegos 
interactivos  relacionados  con  la  asignatura  a 
fin  de  prepararte  mejor  la  asignatura  sin  que 
te  sea  aburrido. 


B)  Material  para  las  Pruebas  de  Acceso  a Ciclos  Formativos 
de  Grado  Medio: 

Se  trata  del  mismo  material,  solamente  cambia  el  cuaderno  de 
exámenes  de  años  anteriores  y el  solucionario  de  exámenes  que 
corresponden  a los  de  prueba  de  acceso  a Ciclos  Formativos  de 
Grado  Medio. 

Los  contenidos  son  los  mismos  por  lo  que  este  material  te  servirá  de 
guía  para  prepararte  la  parte  científico-matemática-técnica  de  la 
prueba  de  acceso  a Ciclos  Formativos  de  Grado  Medio. 


I 11  I 

V ^ 


Cuía  Didáctica 


Prtycem'e'IntfruMentoyMtáemífuM 


?.  DirreisuaówDecTOtPo 

Veamos  la  programación  de  un  curso  en  25  Semanas 

Inicio-  de V corso; 

presentación/  y valoración/ 
ínlc íabt deb  alumnado- 

Semana y.  1 

Tema/  1 Loy  númeroy 

naturales  y lay  operacloney 
bá¿ lea*. 

Semana y 2 y 3 

Tema/2  Loy  númeroy enteroy. 

Semana y 4,5  y 6 

Terna/  3 fraccione y. 

Semana*.  7,8,9  y 10 

Terna/  4 El  lenguaje' 

algebraico: 

Semana y 11,12,13,14  y 15 

Tema/  5 M edlday  de/ 

Longitud/,  xxperfCcíe/  y 

medida*. 

Semana y 16,17,18  y 19 

Terna/  6 Eytadlytíca/. 

Semana y.  20,21  y 22 

Repago-  y Cuaderno-  de/ 
ejeámeney 

Semana y.  23,24  y 25 

4-.  zecoMOibbaoiieí  para  haccz  ec  cxamcu 

Tanto  los  exámenes  de  Pruebas  libres  para  la  obtención  del  Graduado 
en  ESO,  como  los  exámenes  de  Pruebas  de  Acceso  a Ciclos  Formátivos 
de  Grado  Medio,  se  componen  de  5 o 6 ejercicios  con  una  puntuación 
de  2 puntos  más  o menos  cada  ejercicio. 
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Antes  del  examen  — ► Es  muy  importante  hacer  los  ejercicios  de  años 

anteriores.  Los  problemas  no  serán  los  mismos 
pero  si  serán  muy  parecidos  y la  forma  de 
resolverlos  será  la  misma. 


Durante  el  examen 


@ Intenta  estar  relajado  durante  el  examen,  piensa  que  los  ejercicios 
que  te  salen  son  parecidos  a los  que  ya  has  hecho. 

# Haz  una  lectura  general  de  todo  el  examen  y comienza  por  los 
ejercicios/problemas  que  sepas  hacer. 

@ Lee  los  enunciados  de  los  problemas  al  menos  3 veces.  A veces 
pensamos  que  son  más  complicados  de  lo  que  realmente  son. 

# Después  de  leer  un  problema,  anota  los  datos  en  el  margen 
derecho,  escribiendo  que  es  lo  que  te  piden. 

@ Tomate  tu  tiempo  para  pensar  los  problemas  y si  no  te  sale  nada 
vuélvelo  a leer  despacio. 

Intenta  hacer  todos  los  ejercicios  y problemas.  Date  cuenta  que 
cada  ejercicio  vale  2 puntos  y si  te  dejas  ejercicios  tendrás  menos 
probabilidades  de  aprobar. 

@ La  clave  para  aprobar  Procesos  e Instrumentos  matemáticos  es 
haber  hecho  muchos  exámenes  de  años  anteriores.  Piensa  que  si 
sabes  hacer  los  ejercicios  de  los  exámenes  de  años  anteriores, 
sabrás  hacer  los  ejercicios  que  te  planteen  en  el  examen. 
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j TEMA  2:  LOS  NÚMEROS  ENTEROS:  POSITIVOS  Y NEGATIVOS  \ 

i TEMA  3:  TRACCIONES  i 

i TEMA  4:  EL  LENGUAJE  ALGEBRAICO:  ECUACIONES  i 

i V SISTEMAS  VE  ECUACIONES  \ 

; 7TM4  5:  MEVIVAS  VE  LONGITUD , SUPERTICIE  Y VOLUMEN  i 

!*  TEMA  6:  ESTADÍSTICA  Y PROBABILIDAD 
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TEMAl:  LOS  NÚMEROS  NATURALES  Y OPERACIONES  3ÁSICAS 

L ¿Qué  son  los  números  naturales? 

2L  ¿Qué  operaciones  básicas  conocemos?  Problemas 
?.  ¿Qué  son  los  múltiplos  y divisores  de  un  número? 

Ar.  ¿Cómo  pocemos  descomponer  un  número? 

5-  ¿Qué  es  el  mínimo  común  múltiplo  Cmcm)? 

(?.  ¿Qué  es  el  MaX’imo  Común  Divisor  (MCD)? 

7EM4  2:  LOS  NÜMEKOS  ENTEKOS:  POSITIVOS  Y NEGATIVOS 

L ¿Qué  son  los  números  enteros? 

2.  ¿Cómo  se  representan  los  números  enteros? 

?.  ¿Cómo  operamos  con  números  enteros? 

Ar.  ¿Qué  operación  se  realiza  antes? 

TEMA  3:  EXACCIONES 

L ¿Qué  son  las  fracciones? 

2.  Cálculos  aplicados,  Regla  de  tres  y porcentajes. 

?.  ¿Cómo  calcular  una  fracción  equivalente?  ¿cómo  simplificar? 

4*.  ¿Cómo  se  operan  las  fracciones? 

5.  ¿Cómo  resolver  problemas? 

TEMA  4:  EL  LENGUAJE  ALGEBRAICO:  ECUACIONES 
Y SISTEMAS  VE  ECUACIONES 

L ¿Qué  es  el  lenguaje  algebraico? 

2.  ¿Qué  son  las  ecuaciones? 

?.  ¿Qué  son  los  sistemas  de  ecuaciones? 

4*.  Resolviendo  problemas. 

TEMA  5:  MEDIDAS  DE  LONGITUD , SUPEKEICIE  Y VOLUMEN 

1.  ¿Qué  son  las  medidas  de  lonqitud , superficie  y volumen? 

2.  ¿Cómo  cambiar  las  unidades  de  medida? 

?.  ¿Cómo  hallar  el  perímetro? 

Ar.  ¿Cómo  hallar  el  área? 

5.  ¿Cómo  hallar  el  \/olumen? 

TEMA  6:  ESTADÍSTICA  Y PKOBABILIDAD 

L ¿Qué  es  la  estadística? 

2L  ¿Cómo  organizamos  los  datos? 

?.  ¿Cómo  representamos  los  gráficos? 

Ar.  ¿Qué  es  la  probabilidad? 
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LOS  NÚMEROS 
NATURALES  Y 
OPERACIONES 
-BÁSICAS 


1.  ¿Qué  son  los  números  naturales? 

2.  ¿Qué  operaciones  básicas  conocemos?  Problemas! 


¿Qué  son  los  múltiplos  y divisores  ele  un  número? 
Ar. ¿Cómo  pojemos  descomponer  un  número? 


acforización  Je  un  número. 


5-  ¿Qué  es  el  mínimo  común  múltiplo  Cmcm  )? 
ú.  ¿Qué  es  el  Máximo  Común  Divisor  CMCD)? 
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i.  ¿Qué  son  los  números  naturales? 


Los  números  naturales  son  los  números  que  usamos 
normalmente  cuando  hablamos  de  dinero,  de 
personas,  cuando  vamos  a comprar...  Son  todos  los 
que  conocemos,  el  1,2,  3,  4,  5,  6,  7,  8,  9,  0 y además 
todas  las  combinaciones  entre  ellos,  como  por 
ejemplo  12,  45,  658,  1285...  y así  sucesivamente. 

Por  eso  es  importante  saber  descomponer  los 
números.  Es  muy  fácil,  fíjate  en  estos  ejemplos: 

24-^  lo  podemos  descomponer  en  4 unidades  y 2 decenas. 

168-^  lo  podemos  descomponer  en  8 unidades,  6 decenas  y 1 
centena. 

2548-^  lo  podemos  descomponer  en  8 unidades,  4 decenas,  5 centenas 
y 2 unidades  de  mil. 

Vamos  a ver  otro  ejemplo.  El  número  3124  lo  descomponemos  en: 


UNIDADES 
DE  MIL 

CENTENAS 

DECENAS 

UNIDADES 

3 

1 

2 

4 

Así  tendremos: 


<=> 

<=> 

<=> 

>=> 


3 unidades  de  mil,  o lo  que  es  lo  mismo,  3000.  También  3 x 1000 
unidades. 

1 centena,  o lo  que  es  lo  mismo,  100.  También  lx  100  unidades. 

2 decenas,  o lo  que  es  lo  mismo,  20.  También  2x10  unidades. 

4 unidades,  o lo  que  es  lo  mismo,  4.  también  4 x 1 unidad. 


Entonces  decir  3124  es  lo  mismo  que  decir  3000  +100  + 20  + 4 


Por  lo  tanto,  hay  que  tener  en  cuenta  lo  siguiente: 

□ El  número  más  bajo  siempre  es  la  unidad.  En  nuestro  ejemplo  el  4. 

□ Las  decenas  son  diez  veces  la  unidad.  En  nuestro  ejemplo  el  2. 

□ Las  centenas  son  cien  veces  la  unidad.  En  nuestro  ejemplo  el  1 . 

□ Las  unidades  de  mil  son  mil  veces  la  unidad.  En  nuestro  ejemplo 
el  3. 
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2.  ¿Qué  operaciones  básicas  conocemos? 


Con  los  números  naturales  que  ya  conocemos  podemos  realizar  una 
serie  de  operaciones  que  son  la  suma,  la  resta,  la  multiplicación  y la 
división. 

La  suma  es  el  agregado  de  cosas,  es  una  operación  que  permite  añadir 
una  cantidad  a otra: 


1 

20 

83569 

446,23 

±1 

+80 

+ 32894 

+ 6,40 

2 

100 

1 1 6463 

452,63 

La  resta,  dada  una  cantidad,  se  elimina  una  parte  de  ella  y se  obtiene 
un  resultado.  Se  trata  de  disminuir  o rebajar. 


2 

80 

83569 

446,23 

A 

-20 

- 32894 

- 6,40 

1 

60 

50675 

439,83 

La  multiplicación  consiste  en  sumar  repetidamente  la  primera  cantidad, 
tantas  veces  como  indica  la  segunda.  Así,  4x3  = 4 + 4 + 4 = 12 


1 2 49264 

x 5 x 32 
60  98528 

147792 

1 576448 


3456 
x 3,2 

6912 

10368 

11059,2 


Para  multiplicar  dos  números 
decimales  lo  haremos  como  si 
fueran  números  enteros  y al 
resultado  le  pondremos  tantas 
cifras  decimales  como  tengan 
en  total  todos  los  números  que 
hemos  multiplicado 


La  división  es  una  operación  inversa  a la  multiplicación,  su  sentido  es 
repartir.  Consiste  en  averiguar  cuántas  veces  se  puede  repartir  un 
número  en  otro  número.  12:  2 = cuántas  veces  se  puede  repartir  el 
número  1 2,  entre  2,  que  sería  6 veces. 


24  12 
04  12 
0/ 


47852  ]2_ 

07  23926 

18 
05 
12 

0/ 


45,6  12 
05  22,8 

16 
0/ 


Para  dividir  un  número  decimal 
por  un  número  entero  se 
realiza  como  si  fueran  ambos 
números  enteros;  la  coma  se 
coloca  en  el  cociente  en  el 
momento  de  bajar  la  primera 
cifra  decimal  del  dividendo 
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1.  Una  señora  se  va  a comprar  y lleva  en  la  cartera  75  euros , y compra  3 Kg.  de 
cacahuetes  <\ue  cuestan  H euros/^g,  y un  lib ro  que  cuesta  12  euros . d Cuanto  dinero 
le  sobrara  en  la  cartera  después  de  la  compra? 


2.  d Cuantos  meses  hay  en  5 anos?  ¿Y  cuantos  hay  en  18  anos? 


3.  Pedro  quiere  repartir  1 (08  monedas  entre  8 ñiños,  d cuantas  monedas  tendrá 
cada  nino? 


S H.  hoy  en  clase  7 paquetes  de  25  cuadernos . hemos  gastado  (el  cuadernos, 
d cuantos  quedan? 


5 . ¿Qué  son  los  múltiplos  y divisores  efe  nówero? 


Recuerda  que  dividir  significa  repartir  una  cantidad  en  partes  iguales.  Si 
la  división  es  exacta  (o  sea,  si  el  resto  es  0,  no  sobra  nada)  se  cumple 
que: 


DIVIDENDO 

<^r  66 

1 2 |>> 

DIVISOR 

06 

0/ 

33  “b> 

COCIENTE 

Dividendo  = Divisor  x Cociente 


66  = 2 x 33 
66  = 66 
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Pues  para  calcular  los  múltiplos  de  un  número  sólo  tendremos  que 

multiplicar  ese  número  x 1 , x 2,  x 3,  x 4,  x 5,  x 6 Cada  resultado  será 

un  múltiplo  de  ese  número.  Vamos  a ver  un  ejemplo: 

Múltiplos  de  3 03  (3  x 1 ) Múltiplos  de  4 04  (4x1) 

06(3x2)  08(4x2) 

09(3x3)  012(4x3) 

o...  o... 

En  el  caso  de  los  divisores  es  también  muy  sencillo.  Son  los  números  por 
el  que  se  puede  dividir  un  número  de  manera  exacta: 

Divisores  de  12  0 12(12:12=1) 

0 6 (12:6  = 2) 

0 4(12:4  = 3) 

0 3 (12:3  = 4) 

0 2(12:2  = 6) 
o 1 (12:  1 = 12) 

^5.  Escribe  cinco  múltiplos  Ae  I os  siguientes  números: 

50 
18  O 
20  0 
22  0 
70 

(o.  Escribe  toAos  los  divi  sores  ¿e  los  siguientes  números: 

8 O 
18  O 
5to 
25  0 
H8  O 


□ ¿Qüé  SON  J-OS  NÚMEROS  PRIMOS? 

Son  aquellos  números  cuyos  divisores  son  ellos  mismos  y el  número  uno: 


Divisores  de  13 


o 13  (13  : 13=  1) 
o 1 (13  : 1 = 13) 


Ejemplos:  el  I,  el  2,  el  3,  el  5,  el  7,  el  1 1,  el  13,  el  17... 
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RECUERDA  QUE... 

Todos  los  números  son  divisibles  por  sí  mismos  y 
por  el  número  1 . 


^1.  En  un  supermercado  so\o  se  venden  I os  yogures  en  bloques  de  H unidades. 
Escribe  la  sucesión  formada  por  el  numero  posible  de  yogures  que  se  pueden 
comprar. 

’j **r  • * i ; i ; ; •*)•  •*••*••* 

8.  <Lf)e  cuentas  formas  podemos  colocar  en  filas  y columnas  los  30  alumnos  de 
una  clase? 


Filas 

i 

Columnas 

30 

4r.  ¿Cómo  podemos  descomponer  un  número ? 


También  se  le  llama  descomposición  factorial.  Se  trata  de  dividir  un 
número  entre  todos  los  números  primos  que  se  pueda  y después 
expresarlos  (los  nos  primos  o factores)  en  forma  de  multiplicación. 


RECUERDA  QUE... 

Los  números  primos  son  aquellos  que  sólo  tienen 
como  divisores  él  mismo  y el  1 . Ejemplos: 

El  1,  el  2,  el  3,  el  5,  el  7,  el  11,  el  13,  el  17... 


Intentemos  comprenderlo  con  un  ejemplo: 

Tenemos  el  número  24,  que  debemos  factorizor.  A su  lado 
dibujamos  una  raya.  A la  derecha  de  la  raya  escribiremos  el 
número  primo  por  el  que  podemos  dividirlo,  y el  resultado  lo 
escribiremos  en  la  parte  izquierda.  Con  este  resultado 
volveremos  a hacer  lo  mismo  hasta  que  tengamos  como 
resultado  el  número  J,  ya  que  no  se  puede  descomponer 
más: 


I 22  I 

V ^ 


Prtycem'e'IntfruMentoyMtáemíFuM 


24 

12 

ó 

3 

1 


2 

2 

2 

3 


Una  vez  descompuesto  el  número , hay  que 
rescribirlo.  Ahora  tenemos  que  expresar  el 
número  en  factores  primos.  Se  haría  de  la 
siguiente  manera: 


24=  23  x 3 


¿^7.  Factoriza  I os  siguientes  números:  30, 5(o  y 72: 


¿?10.  Factoriza  los  siguientes  números: 


18= 


%= 


57= 


75= 


125= 


72= 


RECUERDA  QUE... 

M 


Las  potencias  expresan  un  número  multiplicado 
por  sí  mismo,  donde  la  base  es  el  número  y el 
exponente  es  el  número  de  veces  que  se  repite. 
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5-  ¿Qué  es  el  mínimo  común  múl'Rplo  Cmcm)? 

Para  comprender  el  mínimo  común  múltiplo  es  importante  recordar  y 
tener  claros  estos  conceptos: 


□ Exponente:  número  que  dice  cuantas  veces  se  multiplica  otro 
número  por  sí  mismo.  Ej:  23  = 2x2x2=  8. 

□ Números  primos:  son  aquellos  números  que  solo  tienen  como 
divisores  él  mismo  y el  1 . 

□ Descomposición  de  un  número:  descomponer  un  número 
expresándolo  como  una  multiplicación  de  números  primos. 

Ej:  24=  23  x 3. 


El  mínimo  común  múltiplo  (m.c.m.)  de  varios  números  es  resultado  de 


la  multiplicación  de  los  factores  primos  comunes  y no  comunes 


elevados  al  mayor  exponente  que  aparecen  en  la  descomposición 
factorial. 


Vamos  verlo  mejor  con  un  ejemplo:  hallar  el  m.c.m  de  1 8 y 20. 


1.  Descomponemos  los  números.  Ej: 

1 8 = 2 x 32 


20  = 22  x 5 


18 

9 

3 

1 


2 

3 

3 


20 

10 

5 

1 


2.  Señalamos  los  números  que  no  se  repitan  en  las  descomposiciones,  y 
de  los  que  se  repitan  señalamos  los  mayores. 

1 8 = 2 x 32 
20  = 22  x 5 


3.  Multiplicamos  todos  estos  números  y el  resultado  es  el  m.c.m. 

m.c.m.  = 32  x 22  x 5 = (3  x 3)  x (2  x 2)  x 5 = 
9x4x5=180 


¿?ll.  Calcula  el  mínimo  común  muW\^\o  de: 
a)  l(t>yl8 
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b)  55, 55  y 11 


c)  H5,l5,(o0 


G.  ¿Qué  es  el  Máximo  Común  Divisor  CMCD)? 


El  Máximo  Común  Divisor  (M.C.D)  de  varios  números  es  la  multiplicación 
de  los  factores  primos  comunes  a todos,  elevados  cada  uno  al  menor 
de  los  exponentes  con  que  aparecen  en  su  descomposición. 


Vamos  verlo  con  un  ejemplo:  hallar  el  M.C.D  de  1 8 y 20. 

1.  Descomponemos  los  números.  Ej: 


1 8 = 2 x 32 


20  = 2* 1 2 3  x 5 


18 

9 

3 

1 


2 

3 

3 


20 

10 

5 

1 


2 

2 

5 


2.  Señalamos  los  números  que  se  repitan  en  las  descomposiciones,  y 
de  los  que  se  repitan  señalamos  los  más  pequeños. 


1 8 = 2 x 32 
20  = 22  x 5 


3.  Multiplicamos  todos  estos  números  y el  resultado  es  el  M.C.D 

M.C.D  = 2 
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¿?YL.  Ca\cu\a  el  Máximo  Común  l?¡v¡ sor  de: 

o)  8yH8  b)3  OyHS  c)llyHS 


Uno  pareja  que  trabaja  como  ATS  tiene  guarAias  nocturna y.  ti  caAa  8 ¿ías  y 
ella  caAa  10.  Si  coinciden  el  2 de  enero  Cociendo  guarAia  ¿cuanto  tardaron  en 
coincidir  de  nuevo?,  ¿cuántas  veces  al  ano  ley  toca  guarAia  a la  vez  y tienen  que 
contratar  a una  persona  para  que  cuiAe  a sus  bijas? 


Tenemos  Aos  cuerAas,  una  de  llm.  y la  otra  de  8m.  ¿Como  lay  dividiremoy  de 
modo  que  loy  trozos  de  una  sean  de  ¡goal  longitud  que  los  de  otra  y lo  más  largos 

posibles? 


RECUERDA  QUE...  La  forma  de  diferenciar  los  problemas  de 
mínimo  común  múltiplo  (m.c.m.)  y de  máximo  común 
divisor  (m.c.d)  es  que: 

■=>Si  el  problema  busca  repetir  o multiplicar  será  un 
problema  de  m.c.m. 

oSi  el  problema  busca  repartir  o dividir  será  un  problema 

de  M.C.D. 
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LOS 

NÚMEROS 
ENTEROS: 
POSITIVOS  Y 
NEGATIVOS 


1.  ¿Qué  son  los  números  enteros? 

2.  ¿Cómo  se  representan  los  números  enteros? 
¿Cómo  operamos  con  números  enteros? 


4*.  ¿Qué  operación  se  realiza  antes? 


2 

5 


b.  , 
* ^ 


Co 


& 

1 rs\ 

' , O* 

* <r 

<o 

X 

y 

7;  '2 
* V 

-1  * 


> •* 
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I.  ¿Qué  son  los  números  enteros? 


Si  nos  imaginamos  el  Monte  Everest  (que  es  el 
lugar  más  alto  de  la  tierra)  y las  fosas  de  las 
Marianas  (que  son  el  lugar  más  profundo  de  la 
corteza  terrestre)  observamos  que  el  Monte 
Everest  sobresale  del  nivel  del  mar  y las  fosas 
Marianas  se  quedan  muy  por  debajo.  Así  pues, 
al  nivel  del  mar  lo  llamaremos  punto  0. 

Con  las  temperaturas  ocurre  lo  mismo.  En  Rusia  en  Invierno  soportan 
temperaturas  de  hasta  -40  grados  y en  Sevilla  en  verano  hace  unos  40 
grados  de  calor.  El  punto  medio  sería  el  0.  Estos  ejemplos  nos  sirven  para 
comprender  todo  lo  que  vamos  a explicar  a continuación. 

Los  números  naturales  en  este  tema  se  nos  quedan  cortos.  Por  eso 
vamos  a trabajar  con  los  números  enteros  que  poseen  dos  signos: 
positivo  (+)  y negativo  (-)•  Esto  quiere  decir  que  cada  número  posee 
uno  exactamente  igual  en  sentido  opuesto.  Por  ejemplo: 

SI  vamos  al  banco  e Ingresamos  500  euros  en  nuestra 
cartilla,  nuestro  saldo  habrá  aumentado  500  euros.  Esto 
es  un  número  positivo. 

SI  por  el  contrario  tienen  que  cobrarse  el  seguro  del 
coche,  nos  cobrarán  500  euros.  En  nuestro  saldo 
aparecerá  como  -500  euros.  Esto  es  un  número 
negativo.  Si  observamos,  uno  es  el  opuesto  del  otro  y en 
medio  se  encontraría  el  0,a  la  misma  distancia  de  los 

dos: 


En  los  dos  casos  vemos  que  la  cifra  es  igual,  500.  A ese  número,  si  no 
hacemos  caso  del  signo,  le  llamaremos,  VALOR  ABSOLUTO.  Y lo  vamos  a 
expresar  de  la  siguiente  manera: 


El  valor  absoluto  de  - 500  y + 500  = /500/ 
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2.  ¿Cómo  se  representan  los  números  enteros ? 


Los  números  se  representan  gráficamente  puestos  en  una  línea  recta, 
poniendo  en  algún  lugar  el  0 (el  origen  de  referencia).  Cuando  elegimos 
el  tipo  de  medida  que  vamos  a situar  (de  1 en  1,  de  2 en  2,  de  100  en 
100),  colocamos  los  positivos  a la  derecha  y los  negativos  a la  izquierda. 
Lo  mismo  que  hemos  visto  en  el  ejemplo  de  los  500  euros. 

-500  -400  -300  -200  -100  0 100  200  300  400  500 

◄ ► 

-5  -4  -3  -2  -1  0 1 2 3 4 5 

◄ 1 ► 


Estaremos  todos  de  acuerdo  en  que  1 es  menor  que  2.  Del  mismo  modo 
-1  es  mayor  que  -2. 


Ejemplo: 

Elegimos  como  unidad  de  medida  J°,  así  obtendríamos  la  siguiente 
escala: 


-3o,  -2o,  -Io,  0o,  Io,  2o,  3o 


En  este  caso  estaríamos  midiendo  temperatura,  por  lo  tanto,  el  calor. 
Hace  más  calor  con  2 grados  que  con  i.  También  hace  menos  calor 
con  -2  grados  que  con  -1  grado.  Esto  lo  expresamos  de  la  siguiente 
forma: 


2 > 1 


-2  < -1 . 


RECUERDA  QUE... 

"-¿i 

La  boca  del  signo  > < siempre 

apunta  al  número  más  grande. 

JB&lSSEp 

i Vt  \ 

V. ^ 


Príxem-e' Instrumentos  Mtáemzfuw 


¿?í.  Escribe  el  signo  mayor  o menor  entre  I os  siguientes  pares  de  números : 


-H 

-3 

0 - 7 

-13  -27 

3 

1 

0 

-1 

-7 

-8 

1 

O 

-81  3 

-9 

-5 

~(o 

-12 

2 . Escribe  5 números  que  sean  menores  que  -8  y otros  5 números  mayores  que  -5. 
Represéntalos  gráficamente  en  una  línea  recta: 

O 


¿Cómo  opéranos  con  nóneros  enteros? 


Sumar,  restar,  multiplicar  o dividir,  no  es  muy  diferente  de  hacerlo  como 
todos  sabemos.  Pero  debemos  conocer  una  serie  reglas: 


SUMA  Y Resta. 


Cuando  la  suma  o la  resta  tienen: 

O Mismo  signo:  se  suman  sus  valores  absolutos  y se  deja  el 
mismo  signo. 

Ejemplo:  5+2  = 7 - 3 -2  = -3  + (-  2)  = - 5 

O Diferente  signo:  se  restan  sus  valores  absolutos  y se  deja  el 
signo  del  mayor. 

Ejemplo:  -4+6=2  3-8=3  + (-8)  = 5 


RECUERDA  QUE  ... 

^Cuando  un  número  no  lleva  ningún  signo  delante, 
es  positivo: 

32  = + 32  698  = + 698 


■=>EI  signo  - delante  de  otro  signo  - hace  que 
este  se  convierta  en  un  signo  positivo. 


^3.  Ca\cu\a: 
o)  (-5)  + H)  = 

b)  t - H = 

c)  8 -11  = 

¿)  25  - (-15)= 
Calculo: 

a)  (-2*0 -(-15  + 3)= 

b)  1C,  - (-3  -2)= 

c)  -52-  (-12)= 

d)  8 - (+12)  = 

e)  (-í>)-(C>+5)= 


Cuándo  la  multiplicación  y la  división  tienen: 


¡ Lev  de  los  signos  \ 


4 x 5 =20 
(-8)  x (-2)  =1  ó 

20+10  = 2 
(-12)  + (-4)  = 3 

O Diferente  signo:  resultado  negativo  (-) 
Ejemplo: 

5 x (-3)  =-15 

-4x7=  -28 
8 + (-2)  = -4 
-1  ó + 4 = -4 
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RecueRPa  Que ... 

o El  signo  x es  el  mismo  que  • (multiplicación). 

■=>  Cuando  no  se  pone  nada  delante  de  un 
paréntesis,  se  supone  que  ese  número  está 
multiplicando: 

32  (8  + l(o)  = 32  • (2*0  = l(o8 


¿?(o.  Calcula: 

a)  12  • 3 = 

b)  (-10)  • (-10)= 

c)  8 ■ (-5)  = 

d)  (-14)  • 13  = 


e)  (o  • (-2)= 

f)  (-*)  • (-5)= 

g)  G • 3 = 

b)  (-5)  • (-G) 


En  una  ciudad  va  bajando  la  temperatura  durante  la  noche  1 grado  cada  hora. 
Si  en  ese  momento  marca  0 grados: 

a. -  ¿ Qué  temperatura  marcaba  hace  H horas? 

b. -  ¿.Qué  temperatura  marcará  dentro  de  2 horas? 


Realiza  laj  siguientes  divisiones: 

a)  15:  (-3)= 

b)  (-18)  : (-3)= 

c)  (-3)  : (-5)= 

d)  (-12)  : (o  = 


i 32  : 

V ^ 


Príxem-e' Instrumentos  MtáemzFuw 


PROPieDaD  DiSTRiBUTiVa: 

Significa  que  si  multiplicamos  un  número  por  otros  dos  que  están 
sumando  o restando,  este  número  multiplicará  a los  dos  números  que  se 
suman  o se  restan: 

3 -(9  -2)  = 3 -9  + 3-  (-2)  = 27  + (-6)  = 27  -6  = 21 


Efectúa  I as  siguientes  operaciones  utilizando  I a propiedad  distributiva: 

a)  (12  + H)  ■ 7 = 

b)  32  • (5  + 1G)  = 

c)  (10-1) -5  = 


d)  (G  + ?)-3- 


POTEN 


32 


Recuerda: 


Exponente 


2io  = 2 - 2 - 2 - 2 - 2 - 2 - 2 - 2 - 2 - 2=1 .024 


La  potencia  es  una  operación  que  nos  indica  cuantas  veces  esta 
multiplicado  un  número  por  sí  mismo.  Es  la  operación  contraria  a la  raíz 
cuadrada.  Esta  misma  operación  también  se  puede  realizar  con 
números  enteros  (positivos  y negativos).  Veamos  cómo: 


(-2)io=  (-2)  • (-2)  • (-2)  • (-2)  • (-2)  • (-2)  • (-2)  • (-2)  • (-2)  • (-2)  =+1.024 


Existe  un  truco  para  saber  el  signo  del  resultado  final: 

- Si  el  exponente  es  par  = positivo  (+) 
- Si  el  exponente  es  impar  = negativo  (-). 


Observa: 

(-2)5  = (-2)  • (-2)  • (-2)  • (-2)  • (-2)  = - 32  (-2)4  = (-2)  • (-2)  • (-2)  • (-2)  = +16 


I 33  i 
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^10.  Ca\cu\a: 

b) -(S)!- 

c) (- ■?)’- 

<0  -(-iY- 

e)  (-5) 

f)  (-12) 2 - 


Las  potencias  también  se  pueden  multiplicar,  dividir,  sumar  y restar. 
Vamos  a ver  primero  cómo  se  hace  cuando  la  base  de  los  dos  números 
es  la  misma. 

Mi5M6  B8S6:  podemos  encontrar: 

MUJ-TíPJ-iCaCiÓN:  Se  deja  como  base  lo  mismo  y se  suman  los 
exponentes.  Ej:  34  • 35  = 3 4 + 5=  39 

DiVíSíÓN:  Se  deja  como  base  el  mismo  número  y se  restan  los 
exponentes. Ej:  36 : 34=  36~4=  32 


PiF6R6NT6  6656:  podemos  encontrar: 

MUJ-TíPJ-iCaCiÓN:  Se  multiplican  las  dos  bases  y se  deja  igual  el 
exponente.  Ej:  25  • 35  = (2  • 3)5=  6 5 

También  se  puede  hacer  al  revés:  (2  -3)5=  25  ■ 35 

DiViSiÓN:  Se  dividen  las  dos  bases  y se  deja  igual  el  exponente. 
Ej:  85 : 25  = (8:2)  5 = 4^ 


poreNaa  pe  oNa  poreNaa: 

Se  deja  como  base  el  mismo  número  y como  exponente  la 
multiplicación  de  los  dos  exponentes. 

((-2)3)4=  (-2)  34=  (-2)12 
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Tema  2 


RecueRDa  Que ... 

Cualquier  número  elevado  a 0 es  igual  a 1 
Cualquier  número  elevado  a 1 es  ese  mismo  número 


¿^11.  Efectúa: 

a)?-lS  = 

9)  oñ- 

b)  (-5)M-5)7  = 

b)  (-2)?  • (-Z)5  = 

c)  (-3)5:(-3)"  = 

¡)  35  • 37  = 

Á ) (-7)5:(-7)?  = 

j)55:55  = 

e)  «2)5)5-2"  = 

k)  a-iY  )5= 

f)  «2  )2r= 

1)  37°= 

Ar.  ¿Qué  operación 

se  realiza  an^es? 

En  la  vida  real  se  nos  van  a presentar  todas  estas  operaciones 
matemáticas  mezcladas,  como  por  ejemplo  en  los  inventarios  de 
grandes  almacenes,  en  los  ingresos,  gastos...  Es  importante  para  esto 
que  conozcamos  el  orden  que  deben  seguir  las  operaciones. 


\ 

\ 

Las  potencias:  (25)  ; 

La  multiplicación  y la  división:  (x)  (:)  ¡ 

Las  sumas  y las  restas:  (+)  (-)  ¡ 

/ 

/ 
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Ejemplo: 

-3  + 2 • 52  = 

Primero  realizamos  la  potencia  52, 
que  nos  da  25. 

-3  + 2 • 52  = -3  +2-  25  = 

Después  la  multiplicación  25  ■ 2,  que  nos  da  50. 
-3  + 2-  52  = -3  + 2-25=  -3  + 50  = 

Por  último  la  suma  -3+50.  El  resultado  sería  47. 


-3  + 2 • 52  = -3  +2-25  = -3  + 50  = 47 


RecueRDa  Que ... 

Los  paréntesis  es  lo  primero  que  hemos  de  realizar, 
teniendo  en  cuenta  la  prioridad  de  las  operaciones. 


¿?12.  Indica  si  son  iguales,  mayores  o menores  I os  siguientes  números: 

a)  -7  -8  c)  0 5 e)  -51  -3 

b)  -2  0 ¿)  -(o  -12  f)  -3  1 

¿^13.  Realiza  las  siguientes  sumas  y restas  de  números  enteros: 

a) 5  + H + (-5)  -5  + 3 + (-2)-H)  = 

b) (e  + 2 + l — 8 — 1 + (-5)  + (-2)  - ( -H ) = 
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¿?1H.-Ca\cu\a  1 ay  siguientes  operaciones: 

a ) -15  + 7 -(-8)  + (-5)  = 

g)  -12  • (-4)  = 

b)  12  + (-10) -5- (-21)  = 

b)  2 • (-3  + 1)  = 

c)  - (-8)  + 12  + (-5)  - 3 = 

i)  -1  • (-2)  • 3 • (-5)  = 

d)-(-G)-(C,  + 3)  = 

j)  -5  -(-5  + 2)  = 

e)  1 - (-7  + H)  + (-2)  = 

1 

-E: 

i 

v/4 

1 

vA 

II 

f)  -12  - (-5  + V - 5)  + (-1)  = 

1)  -2 -3  (-5)  = 

¿^15.-  Calcula  lay  siguientes  cocientes : 

a)  15:  (-3)=  c)(-10  + 2):(-2)  = 

e)  -30  : (-7  + 10)  = 

b)  -3  : 3 = d)  -12  : 4 = 

f)-(-15):(-5)  = 

Realiza  lay  yiguientey  operacioney: 

o) -(-5  *5  (-5)):  12  = 

e)  (-18)  : 3 • (-2)  = 

b)  H • (-2)  • 7) : (-14)  = 

f)(-l¿?):(3-(-2))= 

c)  -(-2)  • 5 • (-12) : (-4)  = 

i 37  : 

V ^ 


4* ' 


Proceme'InétrimmtoyMatemátk^ 

17.-  hómca  parte  en  ascensor  desde  lo  planta  cero  de  so  edificio.  El  ascensor  so\>e  5 
planta?,  después  baja  3,  Su  be  5,  baja  5,  rube  10,  yi/be  5 y baja  (a.  ¿.En  (\ué  planta  esta? 


Tema  2 


15.-  Joan  debe  H0  euros  o un  taller  par  la  reparación  de  *o  moto.  Si  abana  35  euros , 
¿ cuanto  debe? 


15.-  En  uno  estación  de  esquí  el  termómetro  marcaba  1H°  baja  cera  a lay  5 de  la 
monona ; al  mediodía  la  temperatura  había  subido  10  grados  y a I as  1*1.00  había 
bajada  5 grados  respecto  al  mediodía.  ¿Cual  era  la  temperatura  a esa  hora ? 


i 3 8 \ 
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FRACCIONES 


1.  ¿Qué  son  las  fracciones? 

2.  Cálculos  aplicados: 


Regla  de  fres  y porcentaje 


¿Cómo  calcular  una  fracción  equivalente?  ¿Cómo 
simplificar? 

4-.  ¿Cómo  se  operan  las  fracciones? 


5-  ¿Cómo  resolver  problemas? 
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L ¿Qué  son  las  fracciones? 


Una  fracción  es  la  representación  de  un  reparto  y la  utilizamos 
comúnmente  más  de  lo  que  parece,  por  ejemplo:  en  el  supermercado, 
cuando  compramos  medio  kilo  de  carne;  cuando  pedimos  un  tercio  de 
cerveza  o cuando  compramos  un  décimo  de  lotería  en  Navidad...,  en 
todos  estos  casos,  utilizamos  fracciones. 

Los  términos  de  la  fracción  se  llaman: 


1 ->  NUMeRaDOR 

2 DENOMINADOR 

Las  fracciones  pueden  tener  diferentes  significados  y tener  varias 
aplicaciones,  se  pueden  utilizar  para: 


REPARTIR 


Si  queremos  repartir  una  tarta  con  8 trozos  entre  2 
personas  lo  expresaríamos  de  la  siguiente  manera  8/2. 
Si  realizamos  la  división  nos  daría  que  a cada  persona 
le  corresponden  4 trozos. 


FRACCIONAR  O DIVIDIR 


Imaginad  que  un  pintor 
coge  una  pared  y pinta 
una  tercera  parte  (1/3), 
esto  quiere  decir  que  ha 
tomado  la  pared  (que  es 
la  unidad  (1))  y la  ha 
dividido  en  tres  partes,  de 
las  que  ha  pintado  una. 

Ha  pintado  un  tercio  de  pared. 


REPRESENTAR  UNA  RELACION  O RAZON 


Se  puede  representar  la  relación  o “razón”  que  existe  entre 
dos  cantidades.  Así,  por  ejemplo,  si  para  hacer  un 
determinado  pastel  necesitamos  6 huevos  por  cada  kg  de 
harina,  la  relación  existente  entre  la  harina  y los  huevos  se 
expresaría  de  la  siguiente  forma:  1/6. 


I HO  I 
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2.  Cálculos  aplicados:  fíenla  de  tres  y porcentajes 


7.  Haffar  las  ¡partes  de  un  número 

En  ocasiones  nos  podrán  preguntar  como  hallar  una  fracción  de  un 
número.  Veamos  un  ejemplo: 

¿Cuánto  son  las  2/3  partes  de  600  euros? 


2 

~ de  600 

3 


C-  x 600 

3 


2 ■ 600 

3 


i 200 

3 


= 400  euros 


Multiplicamos  el  2 por  la  cantidad  (600)  y el  resultado  se  divide  entre  3. 
El  resultado  es  400  euros. 


2.  Hallar  el  tanto  por  cien  de  un  número  (porcentajes! 


A veces,  en  algunos  problemas  nos  pueden  preguntar  cómo  hallar  el 
tanto  por  cien  de  un  número.  Saber  calcularlo  puede  sernos  muy  útil 
sobre  todo  de  cara  a ir  de  compras.  Veamos  un  ejemplo: 

Nos  hacen  un  descuento  del  35%  en  un  pantalán  de  20  euros,  si 
queremos  saber  cuánto  nos  descuentan  debemos  de  calcular  el  35% 
de  20. 


Calcular  el  35%  de  20  e 


-El  35%  es  lo  mismo  que  poner  como  proporcián  35/100 

35 


-Ahora  multiplicamos  esta  fraccián  por  el  número  en  este  caso  20 

35  35  -20  700 

x 20  = = = 7 

100  100  100 

Así  mismo  podemos  decir  que  el  35%  de  20  euros  son  7 euros.  Luego 
sabemos  que  nos  descuentan  7 euros. 

Si  queremos  saber  cuánto  nos  cuesta  el  pantalán  rebajado  debemos 
de  restar  a lo  que  valía  el  pantalán  (20  euros)  lo  que  le  descuentan  (7 
euros). 


20  - 7 = 23  El  pantalán  cuesta  23  euros 


i m : 

V 


Prtxem'e'IntfruMMtoyMtáemíFuM 


3.  Reala  de  tres 

La  regla  de  tres  la  utilizaremos  sobre  todo  para  resolver  problemas. 
Principalmente  aquellos  en  los  que  los  datos  mantienen  una  relación 
proporcional  directa. 

Se  le  llama  regla  de  tres  porque  conocemos  tres  de  las  valores  del 
problema  y tenemos  que  hallar  otro  más. 

Para  ver  cómo  se  resuelven  los  problemas  de  regla  de  tres  debemos  ver 
un  ejemplo: 


Si  un  verdulero  vende  12kg  de  tomate  a 36  euros,  ¿a  qué 
precio  venderá  5 Kg  de  tomate? 


Lo  primero  que  hacemos  es  plantear  el  problema,  teniendo  en  cuenta 
el  colocar  los  datos  agrupados:  en  la  derecha  colocamos  kg  con  kg  y 
en  la  izquierda  colocamos  euros  con  euros. 

Si  12  Kg  _____________  son  36  euros 

5 Kg  _____________  serán  x euros 

Luego  tenemos  que  saber  que  la  incógnita  siempre  es  igual  a la 
multiplicación  de  los  dos  datos  que  quedan  cruzados,  divididos  por  el 
otro  dato  que  queda: 

12  Kg 36  euros 

5 Kg  X euros  (pongo  x porqué  no  conozco  el 

número) 


5-36  180 


Finalmente,  realizamos  las  operaciones  y el  número  que  nos  da  es  la 
incógnita  que  buscábamos:  15  euros. 


SI  . - Expresa  con  una  fracción  I a parte  sombreada  de  cada  figura: 


i m \ 
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¿?Z-  Calcula; 

L a*  2/5  de  24^ 

losS/(c¿e8l 

L osH/ldellH^ 


25%  de  H5  ^ 
25%  de  2W-» 
50%  de  (oHSO-^ 


¿^5.-  Cada  una  de  la*  200  *acia*  de  un  gi#r)na*ia  paga  57  euros  de  abana  trimestral.  El 
praxinoa  trimestre  el  número  de  socios  se  espera  que  aumente  un  ^ % y el  abana  je 
incrementara  un  5 % ¿Cuanta*  socios  habrá?  ¿ Cuanto  se  recaudara  con  los  abonos? 


H.-Un  fantanera  lia  realizada  un  trabaja.  Par  pagar  al  contado  ha  efectuado  un 
descuento  de  5%,  lo  que  supone  una  rebaja  de  1C>  euros . ¿Cual  era  el  importe  tota I 
del  trabaja?  ¿Qué  cantidad  *upane  el  I VA  del  1 (o%  sobre  el  importe  total  del 
trabaja? 


¿^5.-l/n  coche  realiza  un  viaje  y consume  la  sexta  parte  de  la  ga*alina  que  lleva  y al 
final  del  trayecto  todavía  le  quedan  25  litra*  en  el  deposito  ¿ Cuantos  litros  llevaba  al 
iniciar  el  recurrida? 


! H 5 ! 
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Dos  fracciones  son  equivalentes  cuando  indican  la  misma  proporción,  o 
representan  lo  mismo. 


Hacer  fracciones  equivalentes 

Para  obtener  fracciones  equivalentes  debemos  multiplicar  tanto  el 
numerador  como  el  denominador  de  la  fracción  por  el  mismo  número,  el 
que  queramos  (2,  3,  4,  15,...).  Así  de  fácil.  Siempre  que  multipliquemos  por 
el  mismo  número  tanto  el  numerador  cómo  el  denominador 
obtendremos  fracciones  equivalentes.  Por  ejemplo: 


x 2 x 3 

-Lsi.g2 

4 8 12 


Comprobar  si  dos  fracciones  son  equivalentes 

Para  comprobar  si  dos  fracciones  son  equivalentes  debemos  hacer  una 
multiplicación  cruzada: 

1 . Multiplicar  el  numerador  de  la  Ia  por  el  denominador  de  la  2a. 

2.  Multiplicar  el  denominador  de  la  Ia  por  el  numerador  de  la  2a. 

3.  Si  los  resultados  del  numerador  y denominador  son  iguales,  son 
fracciones  equivalentes. 

Ejemplo: 

Comprueba  si  se  cumple  la  igualdad  y por  lo  tanto  si  son  equivalentes: 


Hemos  multiplicado  1 x 8 y 4 x 2 (multiplicación  cruzada)  y nos  ha 
dado  el  mismo  resultado,  por  lo  tanto;  ambas  fracciones  son 
equivalentes. 

Simplificar  fracciones 

A veces  resolver  una  operación  en  la  que  el  resultado  es  una  fracción 
podremos  simplificar  dicha  fracción.  Esto  quiere  decir,  que  podremos 
obtener  fracciones  más  sencillas. 
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Para  hacerlo  tan  solo  debemos  dividir  el  numerador  y el  denominador 
por  el  mismo  número,  (que  será  el  máximo  común  divisor  (M.C.D.)  de  los 

dos,  recordar  el  tema  1 ).  Veamos  un  ejemplo: 

ó 

Poro  simplificar  ~ hoy  que  buscar  un  número  que  puedo  dividir  ol  6 y ol 

O 

8.  Si  no  sabemos  buscarlo  podemos  hollar  el  M.C.D.  de  6 y 8: 


6 

3 

i 


2 

3 


8 

4 

2 


6=2-3  M.C.D.  (6y8)=2 

8=  23  ' > 


Yo  sabemos  que  tonto  6 como  8 pueden  ser  divididos  por  2.  Así  que 
dividimos  los  dos  números  y así  conseguimos  lo  fracción  equivalente. 


6 : 2_  3 
872"  4 


Calcula  tres  fracciones  equivalentes  a: 

a)  H/(o  = 

b)  1/5  = 

c)  1/10= 

Simplifica  las  siguientes  fracciones: 

a)  HO 

b)  1HS 

c)  HHO 

IOS 

55 

eos 

Ar.  ¿Cówo  se  operan  las  fracciones? 


suMa  y Resta 


CuaNDO  Ti6NeN  ei-  MISMO  DeNOMiNaDOR:  dejamos  el  mismo 
denominador  y sumamos  los  numeradores. 

Ejemplo: 

2 1 2+1  3 

5 5 5 5 
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- CuaNDO  Ti6NeN  DiSTÍNTO  DeNOMiN3DOR: 

1 . Hallar  el  m.c.m.  de  los  denominadores. 

2.  Ponemos  el  m.c.m  como  nuevo  denominador. 

3.  Calculamos  el  nuevo  numerador. 

Ejemplo: 


2 

3 


+ 


6 

9 


1er  PASO:  Hallar  el  mínimo  común  múltiplo  (m.c.m)  de  los 
denominadores: 


3 

1 


3 


9 3 
3 3 
1 


3 = 3x1  9 = 32 


m.c.m.  = 32x  1 = 9 
El  Nuevo  Denominador 


2DO  PASO:  Ponemos  el  m.c.m  (9)  como  denominador: 


2 6?? 

3 9 9 9 


3er  PASO:  Calculamos  el  nuevo  Numerador: 
Para  ello  haremos  la  operación  siguiente: 


Numerador  Nuevo  = 

2 6?? 

3 + 9 _ 9 + 9 


Denominador  Nuevo 

X Numerador  Viejo 

DenominadorViejo 


2 6 6 6 12 

* -+-=-+-= — 

3 9 9 9 9 
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¿?8.-  Calcula  lay  fracciones  equivalentes  de  estas , y que  a la  vez  sea  el  mismo 
denominador  de  todas : 

a)  1/3, 2/5,  4/7  b)  3 18, 2/5, 1/4 

b)  2/2, 3/^,  100/7  d)  1/2, 2/3, 5/4, 

¿^4.-  Efectúa  en  cada  caso  las  operaciones  indicadas : 
a)  1/5 + 3/5=  b)  2/3-1/4  + 3/14.= 

c)  4/7  + 1/7  - 3/7  = d)  1/2  - 7/15  - 3/14»= 

e)  2/3 + 3/5 + 1/7=  f)  2/3 -1/4,= 


10.-  Escribe  tres  fracciones  equivalentes  a cada  una  de  ellas: 


2/3 

4/5 

: 47  : 
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MULTIPLICACION  Y DIVISION  DE  FRACCIONE 


TemaS 


Para  multiplicar  fracciones  solo  tenemos  que  multiplicar  el  numerador 
por  el  numerador  y el  denominador  por  el  denominador.  Multiplicamos 
en  línea.  Ejemplo: 


2 5_2xs_10 

4*3"  4x3  " 12 


Y para  dividir  es  también  muy  sencillo.  Debemos  multiplicar  los  productos 
cruzados  de  las  fracciones.  Multiplicamos  en  cruz.  Ejemplo: 


2 5 2 x3  6 

4 * 3 " 4 xs  " 20 


Además  también  pueden  aparecer  fracciones  en  las  que  el  numerador 
como  el  denominador  aparezcan  fracciones.  Entonces  deberemos 
solucionar  primero  la  fracción  del  numerador  y después  la  fracción  del 
denominador,  de  manera  que  poco  a poco  quedará  una  fracción 
simple.  Vamos  a ver  un  ejemplo: 


(1  - 2/3)  : 3/5  (3/3  -2/3):  3/5  1/3:3/5 

(1x5)/(3x3)  5/9 

(2/3+4/5)  -1/2  (10/15+12/15)  -1/2  22/1 5-1/2 

(22-1)/(15  -2)  22/30 

5-30  150  25 

9-22  198  33 

RECUERDA  QUE  ... 

En  las  operaciones  se  realiza  siempre  primero  lo  de 
dentro  del  paréntesis 
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■=>  Es  sencillo.  Solucionamos  por  un  lado  el  numerador  y por  otro  el 
denominador,  y vamos  operando  y simplificándolo  hasta  que  sólo  nos 
queda  una  sola  fracción. 


11.-  Efectúa  I as  operaciones  combinada*: 


a)  1/4:  (3/5:  2/5)  = 


b)  (1/2  : 3/4)  : (1/4  : 2/3)  = 


c)  2/3:  (4/5:  7/3)  = 


d)  2/4 + 5/2 -(2/5 + 1/4)  = 


e)  (2/3  +5/C.-7/12) : ( 3/4+2/3)  = 


f)  1/3*3/52/3  = 


¿?11.-  Soluciona  la*  siguientes  fracciones  y simplifica  los  reyol+ado*: 


: 44  : 

V 


Cuando  una  fracción  está  elevada  a una  potencia,  el  resultado  se 
opera  como  lo  hemos  hecho  hasta  ahora.  Recordad  que,  en  este  caso, 
se  eleva  tanto  el  numerador  como  el  denominador  al  exponente. 
Ejemplo: 


(2\\  23  _ 2-2  = 4 
W 32  3 - 3 9 

Las  potencias  también  pueden  estar  elevados  a números  enteros  (es 
decir,  a números  positivos  y/o  negativos).  Vemos  un  ejemplo: 

72  ■=>  Esta  expresión  sale  de  DD|  = 75  : 7J=  7“ 3 = 72 


7~2  ^Esta  expresión  sale  de  DDl  ~ ^ : ~ 7 2 


Si  desarrollamos  la  expresión  _Z1  aDl  =C> 

75 


Escribe  ¿e  ¿istin tas  formas  1 as  Siguientes  expresiones: 

a)  r1 

b)  100  ’2 

c)  o,or? 

d)  (l/'t)'1 

f)  ((o,oi) 2 )-$ 

9)(a/3)-2)2 

¿^lH.-Calcula  1 as  siguientes  potencias : 

«)(5/7)S(5/7)’  - 

b)  (2/5) !- (1/5)’:  (1/5 )’- 

c) (-2/5)  1 : (-2/5) ’ - 

J)  (-5)  1 : ( -1/5 )’- 
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COMPARACIÓN  DE  FRACCIONES 


Diremos  que  una  fracción  es  mayor  (>)  que  otra  cuando  su 
diferencia  o resta  sea  positiva.  Por  lo  tanto,  cuando  la 
diferencia  nos  dé  un  número  negativo  diremos  que  la 
fracción  es  menor  (<). 

Ejemplo: 


2/3  > 1/40  2/3  es  mayor  que  1/4  porque  si  las  restamos  2/3  -1/4=8/12- 
3/12  = 5/12,  y el  resultado  es  un  número  positivo. 


1/7  < 2/50  1/7  es  menor  que  2/5  porque  al  restarlas  1/7  - 2/5  = 5/35  - 
14/35  = - 9/35  y el  resultado  es  un  número  negativo. 


¿?15  - Compara  I oí  siguientes  pares  de  fracciones  e indica  cuál  es  lo  mayor: 

a)  1/ (c  y 5/8 

b)  5/H  y 7/2 

c)  2/3  y 1/5 

d)  1 /(o  y U 3 

Ordena  de  menor  a mayor  I as  siguientes  fracciones:  (e/t,  2/5 , 5/(o,  -1/5 
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TenaS 


NUM6R0S  peciMate 


Al  realizar  una  fracción  (es  decir,  al  hacer  una  división) 
podemos  obtener  un  número  entero  (ej.  4/2=2)  o también 
un  número  decimal  (ej.  4/3=1.33).  Cuando  el  resultado  sea 
un  número  decimal  podemos  encontrar: 

Décimo l exacto  ->  Es  un  número  decimal  finito  (que  tiene 
fin). 

Ejemplo:  2/5=  0.4 


Decimal  periódico  ->  Es  un  número  decimal  infinito  (que  no  tiene  fin)  y en 
el  que,  en  algunas  ocasiones,  se  repiten  las  cifras.  Ejemplo:  35/ 1 1 = 
3,181818... 


RECUERDA  QUE... 

Fíjate  en  el  gorrito: 

1, 5 = 1 ,555555...  248, 38  = 248,38383838... 

A este  gorrito  se  le  llama  “periodo”  e indica  que  ese 
número  se  repetirá  hasta  el  infinito. 


5-  ¿Cómo  resolver  problemas? 

La  primera  vez  que  leemos  el  enunciado  de  un 
problema  nos  puede  parecer  una  mezcla  engorrosa  de 
números,  relaciones,  preguntas,  unidades...  Si  leemos 
despacio  y entendemos  el  problema  nos  resultará 
mucho  más  fácil  encontrar  la  solución. 

El  primer  paso  para  solucionar  un  problema  es  comprenderlo,  y para  eso 
hay  que  leer  despacio  el  problema  y si  es  necesario  leerlo  2 y 3 veces. 

Después,  debemos  subrayar  lo  más  importante  y entender  lo  que  nos 
dice.  Esto  nos  ayudará  a establecer  qué  es  lo  que  nos  piden  y cómo 
organizar  los  datos  que  tenemos,  algo  también  muy  importante. 

Es  fundamental  saber  bien  que  es  lo  que  nos  piden,  y apuntarlo  en  un 
apartado  de  datos  de  manera  adecuada.  Un  problema  bien 
organizado  es  casi  un  problema  resuelto. 

Una  vez  obtenido  el  resultado  es  fundamental  comprobar  que  la 
solución  es  correcta. 
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Los  pasos  a seguir  en  la  resolución  de  problemas  son: 


\ 


1 . Leer  el  enunciado  al  menos  dos  veces 

Después  de  leer  el  enunciado,  es  importante  que  seas  capaz 

de  contestar  todas  estas  preguntas: 

- ¿De  qué  trata  el  problema? 

- ¿Cuál  es  la  incógnita  del  problema?  ¿Qué  es  lo  que  te 
piden  averiguar? 

- ¿Cuáles  son  los  datos  del  problema? 

- ¿Has  realizado  algún  problema  igual  o parecido?  Si  es  así 
recuerda  como  lo  resolviste. 

2.  Subrayar  los  datos  y lo  que  nos  piden 

3.  Apuntar  los  datos  y lo  que  nos  piden  en  un  apartado 

4.  Crear  un  plan  y ejecutarlo 

- Si  puedes  realiza  una  estimación  mental  del  resultado. 

- Si  es  posible,  realiza  un  dibujo  o esquema  que  te  ayude  a 
visualizar  el  proceso  de  resolución. 

- Efectúa  las  operaciones  que  requieras  para  hallar  la 
solución.  Los  cálculos  se  deben  realizar  en  el  orden  correcto. 

- Escribe  la  solución  de  una  manera  clara  y ordenada. 
Siempre  que  la  solución  sea  una  cantidad  numérica,  debe  ir 
acompañada  de  las  unidades  de  medida  correspondientes. 

5.  Comprobar  los  datos 

- Verifica  que  el  resultado  cumple  con  lo  que  te  piden  en  el 
enunciado. 

- Contrasta  el  resultado  obtenido  con  la  estimación  mental 
que  has  realizado  anteriormente. 

- Reflexiona  si  la  solución  es  lógica  según  el  enunciado  del 
problema. 

- Repasa  el  método  que  has  empleado  para  hallar  la 
solución. 


\ 

\ 

\ 

\ 

t 
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¿^18  - Se  reparte  un  terreno  ¿e  350  hectáreas  entre  tres  personas . A la  primera  le 
corresponde  2/7  del  total,  a la  segunda  la  cuarta  parte  de  lo  que  queda  y a la  tercera 
el  resto  d qué  cantidad  de  terreno  recibe  cada  uno? 


En  unas  compras  nos  hacen  el  20%  de  descuento  y nos  cargan  un  C>%  de  I VA. 
Comprueba  que  es  indiferente  aplicar  primero  el  descuento  y a continuación  el  I VA, 
que  aplicar  primero  el  impuesto  y luego  el  descuento . 
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TenaS 


¿^20.-  Al  p agar  una  factura  nos  han  hecho  un  descuento  del  15%  de  su  importe  tota I 
y I a misma  ha  quedado  reducida  a 111,5  euros  ¿Cual  era  el  importe  inicial  de  la 
factura? 


¿?11-  Un  trayecto  de  115  Kno  lo  recorre  un  coche  en  1 horas  y otro  en  5 /2  de  hora . En 
una  hora,  d qué  ventaja  saca  el  segundo  coche  al  primero? 


¿?11-  Un  grifo  llena  un  estanque  en  10  horas  y otro  en  11  horas . Se  abre  el  primer 
grifo  y se  echa  agua  durante  una  hora . A continuación  se  abren  los  dos  a la  vez 
durante  tres  horas  y se  cierran  d Qué  fracción  del  estanque  queda  por  llenar? 
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EL  LENGUAJE 
ALGEBRAICO: 
ECUACIONES  Y 
SISTEMAS  VE 
ECUACIONES 


I.  ¿Qué  es  el  lenguaje  algebraico? 


|Suma  y rerfa. 
Multiplicación  y división. 


2.  ¿Qué  son  las  ecuaciones? 


licuaciones  de  primer  ^rado, 
fcuaciones  de  sequndo  arado. 


3.  ¿Qué  son  los  sistemas  de  ecuaciones? 

4.  Resolviendo  problemas 
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i.  ¿Qué  es  ej.  LeNGuaJe  aj-eeBRaco? 


Los  números  representan  cantidades  conocidas 
como  nuestra  edad,  la  estatura  y el  peso  que 
tenemos,  etc.  Cuando  lo  que  queremos  decir  se 
puede  expresar  en  números  porque  sabemos 
todos  los  datos,  se  le  llama  lenguaje  aritmético. 

Por  ejemplo:  si  vamos  a comprar  2 entradas  al 
baloncesto  y sabemos  que  las  entradas  valen  3 
euros,  en  lenguaje  aritmético  diríamos  que  nos 
va  a costar:  2 entradas  ■ 3 euros  = 6 euros. 

Cuando  no  conocemos  el  valor  de  un  número  y necesitamos  letras  para 
expresarlo  se  le  llama  lenguaje  algebraico.  Así  que  cuando  nos 
referimos  a algo  que  no  sabemos  cuál  es  su  valor  podemos  ponerle  una 
letra.  Por  ejemplo,  si  vamos  dos  personas  al  cine  y no  sabemos  cuánto 
cuesta  la  entrada,  lo  que  vale  la  entrada  es  x.  Podemos  decir  entonces 
que  suponiendo  que  Invitemos  nosotros,  la  entrada  nos  costará  2 x (dos 
veces  el  valor  de  la  entrada  (x)j. 

Así  pues,  el  lenguaje  algebraico  está  formado  por: 

1.  Números. 

2.  Letras  que  representan  números. 

3.  Los  símbolos  de  las  operaciones  y sus 
relaciones. 

Se  le  llama  expresión  algebraica  a las  expresiones 
formadas  por  números,  letras  y signos  de  las 
operaciones  que  hay  que  realizar,  como  por  ejemplo 
2x+l. 

Para  hacer  I os  siguientes  ejercicios  ten  en  cuenta  £¡ue  cuando  no  sabemos  el  valor  ¿e 

un  número  lo  llamaremos  X 
^l.-Traduce  a lenguaje  algebraico  las  siguientes  frases: 

Io.  La  mitad  de  un  número 
2o.  £1  doble  de  i/n  número  ^ 

V.  £1  cubo  de  un  número  mas  ocho  ■=> 

H°.  £1  doble  de  un  número  menos  Su  mitad  ^ 

S°.  £1  triple  de  un  número  mas  cuatro  ■=> 

(o°.  la  mitad  de I cubo  de  un  número  ^ 

T.  £1  triple  de I cuadrado  de  un  número  ^ 

8o.  La  mitad  de  un  número  menos  el  triple  de  ese  número  ^ 
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¿?Z.-  Escribe  en  lenguaje  algebraico  las  siguientes  informaciones  relativas  a lo  bofe 
y o lo  altura  ¿e  un  rectángulo  (bafe=b;  altura=/Q: 

Io.  Lo  bofe  es  doble  ¿fue  lo  altura  ■=> 

Z°.  Lo  bofe  excede  en  cinco  unidodef  o lo  oltura  ■=> 

3o.  Lo  altura  es  ¿os  quintos  de  lo  bofe  ■=> 

¿^3.-  Lo  superficie  (área)  de  una  alfombra  rectangular  de  x metros  de  largo  e y 
metros  de  ancho,  se  calculo  mediante  lo  formula  ^ S = x ' y (largo  x ancho).  Mallo  lo 
fuperficie  de  lof  olfombrof  de  uno  casa  fabiendo  íjue  miden  (recueráa  que  la 
Superficie  se  mide  en  metros  cuadrados  mZ): 
o)  Lo  del  folon,  5 metrof  de  largo  yH  de  ancho. 

b)  Lo  del  comedor,  3 metrof  de  largo  y 2 de  ancho. 

c)  Lo  del  dormitorio,  1 metro  de  largo  por  0,C>  de  ancho. 


d)  Si  cada  vez  que  lof  limpio  necesito  un  bote  de  producto  para  10m 2 ¿cuontof  botef 
debo  comprar? 


Cada  expresión  algebraica  tiene  alguna  letra,  a la  que  se  le  llama 
variable.  En  el  ejemplo  de  2 x + 1 seria  x la  única  variable. 

Cuando  las  expresiones  algebraicas  forman  una  ley  matemática  se  le 
llama  fórmula.  Un  ejemplo  puede  ser  el  área  del  cuadrado  A = x2 

Para  calcular  el  valor  numérico  de  una  expresión  algebraica  debemos 
sustituir  las  letras  de  la  expresión,  por  su  valor  numérico. 

En  el  ejemplo  anterior  del  área  del  cuadrado:  si  sabemos  que  el  lado  (x) 
mide  4 cm,  si  lo  sustituimos,  quedaría  de  la  siguiente  forma: 

A = x2 

A = 42 
A = 4-4 
A = 16  cm2 


i 5?  I 

V ^ 


PríKem-e' Instrumentos  MtáemzFuw 


Calcula  el  valor  numérico  ¿e  I as  siguientes  expresiones  para  el  valor  ¿e  la 
Variable  que  se  indi ca(x): 
a)3  *(x  + 2)  -2= 


b)  3 x + 2y  = 


e)  2 (x~y)i 2  = 


para  x = -3 ; y =2 


A la  hora  de  operar  expresiones  algebraicas  tenemos  que  tener  en 
cuenta  esta  serie  de  normas: 


soma  y rest, 


Sólo  podemos  sumar  aquellos  términos  que  sean  semejantes,  es  decir, 
sumamos  letras  con  letras. 

3x  + 2x  = 5x  7y-3y  = 4y 
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multiplicación  y división 


1.  Si  las  variables  son  iguales  (son  de  la  misma  letra):  Pueden  estar 
elevadas  a diferentes  números.  Entonces  multiplicamos  o dividimos 
los  números  y multiplicamos  o dividimos  las  variables  aplicando  las 
reglas  de  la  multiplicación  y/o  división  de  potencias  de  la  misma 

base: 

3 • 5 • 5i 2  = 3 • 53  2x  • x = 2 x2  2 x • 3 x2  = 6 x3 

84  : 82  = 82  6x6 : x2  = 6 x3  1 6 x13  : 2 x3  = 8 x2 

2.  SI  las  variables  son  diferentes  (letras  diferentes):  Entonces 

multiplicamos  o dividimos  los  números,  y las  variables  las  dejamos  en 
forma  de  multiplicación: 

2x  • 3y  = 6x  y 1 Ox  : 2y  = 5xy 


RECUERDA  QUE  ... 

Para  multiplicar  potencias  de  la  misma  base  se 
suman  los  exponentes. 

Para  dividir  potencias  de  la  misma  base  se  restan  los 

exponentes. 


cuaPRaPo  pe  suMas  y Restas  ai.  cusprsp 


En  ocasiones  nos  podemos  encontrar  estas  expresiones  (a+b)2  y (a-b)2. 
Esto  no  lo  realizaríamos  elevando  cada  incógnita  al  cuadrado,  sino  que 
hay  que  conocer  estas  fórmulas: 


1.  (a+b)2  = a2+ b2 +2ab 

El  cuadrado  de  la  suma  de  dos  incógnitas  es  igual  al  cuadrado  del 
primero,  más  el  cuadrado  del  segundo,  más  el  doble  del  primero  por  el 
segundo. 


2.  (a-b)2  = a2+  b2  -2ab 

El  cuadrado  de  la  resta  de  dos  incógnitas  es  igual  al  cuadrado  del 
primero,  más  el  cuadrado  del  segundo,  menos  el  doble  del  primero  por 
el  segundo. 


¿^5.-  Reduce  I os  términos  semejantes  de  I as  siguientes  expresiones . 
(x  + y)  2 = 

(x-y)  2 = 
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2.  ¿QUÉ  ES  UNA  ecuaaóN? 


Llamamos  ecuaciones  a las  igualdades  que  solo  son  ciertas  para 
algunos  valores  de  las  variables  (o  letras).  En  este  caso,  a las  variables  se 
llaman  incógnitas.  Los  números  se  denominan  términos. 


Hay  una  serie  de  normas  muy  sencillas  que  has  de  conocer  para  realizar 
ecuaciones: 

1.  Todo  lo  que  está  sumando  pasa  al  otro  lado  de  la  igualdad 

restando. 


a + b + 5 =8 
a + b = 8 - 5 
a = 8 - 5 - b 

2.  Todo  lo  que  está  restando  pasa  al  otro  lado  de  la  igualdad 

sumando. 


X - 7 -5  = 3 
X - 7 =3  +5 
X = 3 + 5+7 
X = 15 

3.  Todo  lo  que  está  multiplicando  pasa  al  otro  lado  de  la  igualdad 

dividiendo. 

5 x = 15 
x =15/5 
x = 3 

4.  Todo  lo  que  está  dividiendo  pasa  al  otro  lado  de  la  igualdad 

multiplicando. 

x2  / 2 = 2 
xi 2  = 2 • 2 
x2  = 4 
x = v'4 
x =2 
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cuacíones  ¿e  pnKter  arad 


Las  ecuaciones  se  denominan  de  primer  grado  cuando  la  incógnita  (x) 
no  está  elevada  a nada  (o  lo  que  es  lo  mismo,  el  máximo  exponente  es 
1 , de  ahí  lo  de  primer  grado) . 

Por  ejemplo: 

3x-2=5x+8 


Estas  son  las  reglas  o pasos  para  resolver  una  ecuación  de  primer  grado: 

1 . Se  resuelven  los  paréntesis  y se  quitan. 

2.  Se  agrupan  los  términos  con  x a un  lado  y los  que  no  lleven  x al  otro. 

3.  Se  opera  cada  parte  de  la  ecuación. 

4.  Se  despeja  la  x. 


Vamos  a resolver  un  ejemplo:  3 x -2  (x  + 1)  = 5 -4  x / \ 

/ Recuerda  LA  LEY  \ 
í DE  LOS  SIGNOS  j 

1 . Si  hay  paréntesis  se  resuelven  primero  los  paréntesis:  \ estudiada  ¡ 

3x-2x-2  = 5-  4x  \ en  el  tema  2 / 

i j ¡ ¡ Hay  que  tener  cuidado  al  multiplicar  los  signos!!!!  ^ 

2.  Se  agrupan  los  términos  con  x a la  izquierda  y los  que  no  a la 
derecha,  de  manera  que  cuando  pasen  de  un  lado  a otro,  siempre 
cambiarán  al  signo  contrario  (de  sumar  a restar  y de  restar  a sumar). 


3x-2x=5+2-4x 

Hemos  pasado  a la  derecha  el  -2  y al  pasarlo  le  hemos  cambiado  el  signo. 


3x-2x+4x=5+2 

También  hemos  pasado  a la  izquierda  el  - 4 x,  y al  pasarlo  también  le  hemos  cambiado  el 

signo. 


3.  Se  opera  en  cada  parte  de  la  ecuación: 

5 x = 7 


4.  Se  despeja  la  incógnita. 

x = 7 / 5 

Lo  que  está  multiplicando  a la  izquierda  pasa  a la  derecha  dividiendo. 

En  este  caso  el  5 que  multiplica  a la  x,  pasa  a la  derecha  de  la  ecuación  dividiendo  a 7. 


¡j¡j  Ya  tenemos  la  x despejada!!!! 
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Usando  I os  criterios  anteriores,  resuelve  las  siguientes  ecuaciones  y comprueba 
el  resultado. 

a)  z + 2 = 7 b)  2 o — 5 = 3 


c)b-(l/H)=H  d)2o  + l = 3o-2 


¿?1~. Resuelve  las  siguientes  ecuaciones  de  primer  grado: 
a)<Hx  + H)=5(Hx-H)  + l 


b)  _5_  = 15 

X + 5 X + 7 
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c)Z  (x-5)  -l-fr+'O 


¿0  3 * (x  - 2)  - 2 • (x  - 3)  = 1 — 2 x 


e)  5 x — (l  — Z x)  = C> 


f)  5 x — (2  -3)  = 5 - (l  — x) 


¡ c.5  : 
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cuaciones  ¿e  staundo  aracJ 


Las  ecuaciones  se  denominan  de  segundo  grado  cuando  la  incógnita 
(x)  está  elevada  al  cuadrado  (o  lo  que  es  lo  mismo,  el  máximo 
exponente  es  2,  de  ahí  lo  de  segundo  grado). 

La  forma  general  de  una  ecuación  de  segundo  grado  es: 

ax2  + bx  + c = 0 

Donde  a representa  el  coeficiente  cuadrátlco  (número  que  va  delante 
de  x2),  b representa  al  coeficiente  lineal  (número  que  va  delante  de  x)  y 
c representa  el  término  Independiente  (número  que  no  tiene  ninguna 
incógnita  detrás). 

Para  resolver  una  ecuación  de  segundo  grado  se  debe  de  utilizar  la 
siguiente  fórmula: 

¡ „ -b  + Vb2-  4ac  ! 


De  esta  fórmula  saldrán  2 soluciones  que  llamaremos  xi  yX2 


Veamos  ahora  un  ejemplo:  -2  + 3x2  = - 5x 

1.  Primero  debemos  ordenar  la  ecuación  para  que  tenga  la  forma 
general,  para  ello  utilizaremos  las  mismas  normas  que  en  las 
ecuaciones  de  primer  grado(  lo  que  está  restando  pasa  sumando): 

3x2  + 5x  - 2 = 0 


2.  Ahora  ya  podemos  aplicar  la  fórmula  de  la  ecuación  de  segundo 
grado  para  ello  debemos  fijarnos  en  el  llamado  coeficiente 
cuadrátlco  (a  = 3),  en  el  coeficiente  lineal  (b=5)  y en  el  término 
Independiente  (c=-2). 

Una  vez  Identificados  los  números  sustituimos  los  valores  en  la  fórmula: 


3.  Ahora  realizamos  las  operaciones  para  resolver  la  ecuación  teniendo 
en  cuenta  que  obtendremos  dos  resultados. 


x= 


5 ± JsA-  4 ■ 3 ■ (-2)  .5  + 725 -4  - (-6)  _ -5+  V25  + 24 


2 ■ 3 M 2-3 

-5+V49  -5+7 
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4.  Ahora  debido  al  símbolo  ± surgen  dos  posibilidades  de  solución. 


Calcula  I as  siguientes  ecuaciones  de  segundo  grado: 
a)  xZ  = x + (o 


b)  (o  — 5x  = 


3 ¿Qué  son  j-os  SisreMss  De  ecuaaoNes? 


Son  ecuaciones  que  poseen  dos  incógnitas,  normalmente  una  llamada 
x y otra  llamada  y.  Se  coloca  una  expresión  encima  de  la  otra: 

2x  + 3y  = 7 1 
4x-5y  = 3 J 


Su  resolución  es  muy  fácil.  Existen  3 métodos  para  resolverlo 
y otro  método  gráfico.  Recomendamos  aprender  el 

método  de  sustitución. 
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1.  MÉTODO  DE  SUSTITUCIÓN 


1.  Despejamos  una  incógnita  en  una  de  las  ecuaciones. 

2.  Sustituimos  la  expresión  de  esta  incógnita  en  la  otra  ecuación, 
obteniendo  una  ecuación  con  una  sola  incógnita. 

3.  Resolvemos  la  ecuación. 

4.  Sustituimos  el  valor  obtenido  en  la  ecuación  en  la  que  aparecía  la 
incógnita  despejada. 

5.  Los  dos  valores  obtenidos  constituyen  la  solución  del  sistema  de 
ecuaciones. 


I 


3x  - 4y  = - i 
2x+4y  = 16 


1.  Despejamos  una  de  las  incógnitas  en  una  de  las  dos  ecuaciones. 
Elegimos  la  incógnita  que  tenga  el  coeficiente  más  bajo. 


2x  = 1 6 - 4y 


■> 


-►  x = 8 - 2y 


2.  Sustituimos  en  la  otra  ecuación  la  variable  x,  por  el  valor  anterior: 

3x  - 4y=  -6  ► 3 (8  - 2y)  - 4y=  - 6 

3.  Resolvemos  la  ecuación  obtenida: 


24  -óy  -4y=  -6 


->24-1 0y=  - 6 ► - lOy  = -30 

V =3 


4.  Sustituimos  el  valor  obtenido  en  la  variable  despejada. 

x=8  -2  -3  ► x=  8 -6  ►x  = 2 


5.  Solución 


x = 2 


y =3 


v8Smp méselos- 


ei 
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2.  MÉTODO  DE  IGUALACIÓN 


1.  Se  despeja  la  misma  incógnita  en  ambas  ecuaciones. 

2.  Se  igualan  las  expresiones,  con  lo  que  obtenemos  una  ecuación  con 
una  incógnita. 

3.  Se  resuelve  la  ecuación. 

4.  El  valor  obtenido  se  sustituye  en  cualquiera  de  las  dos  expresiones  en 
las  que  aparecía  despejada  la  otra  incógnita. 

5.  Los  dos  valores  obtenidos  constituyen  la  solución  del  sistema. 


f 3x  - 4y  = - 6 
L 2x  + 4y  = 16 

1.  Despejamos,  por  ejemplo,  la  incógnita  x de  la  primera  y segunda 
ecuación: 

3x  = - ó + 4y  ► X= 

' 3 


2x  =16  - 4y 

2 . Igualamos  ambas  expresiones: 


k U-4y 

-►  x = - 


■ 16+  4y  1 6 + 4y 


3.  Resolvemos  la  ecuación: 

2(-6  + 4y)  = 3(16  - 4y) 
8y  + 12y  = 48  + 12  — 


► -12  + 8y  = 48  -12y 

■>  20y  = 60 ► y = 3 


4.  Sustituimos  el  valor  de  y,  en  una  de  las  dos  expresiones  en  las  que 
tenemos  despejada  la  x: 


x = 


■i  ■ 4 ■ 3 


-*X  = 


■é  + 12 


x = 2 


5.  Solución: 

x = 2 y=3 
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3.  MÉTODO  DE  REDUCCIÓN 


1.  Se  preparan  las  dos  ecuaciones,  multiplicándolas  por  los  números  que 
convenga. 

2.  La  restamos,  y desaparece  una  de  las  incógnitas. 

3.  Se  resuelve  la  ecuación  resultante. 

4.  El  valor  obtenido  se  sustituye  en  una  de  las  ecuaciones  iniciales  y se 
resuelve. 

5.  Los  dos  valores  obtenidos  constituyen  la  solución  del  sistema. 


f 3x  - 4y  = -6 
l 2x+4y=  16 

1.  En  esta  ecuación  lo  más  fácil  es  suprimir  la  y,  de  este  modo  no 
tendríamos  que  preparar  las  ecuaciones;  pero  vamos  a optar  por 
suprimir  la  x,  para  que  veamos  mejor  el  proceso. 

3x  - 4y  = - ó xi ^ óx  - 8y  = - 12 

2x+4y  = 16  ► -6x-12y  = -48 


2.  y 3.  Restamos  y resolvemos  la  ecuación: 


f -H&t-  8y  = -12 
l — éXr-12y  = - 48 

-20y  = - 60  ► 


-60 

y = — 
r -20 

► 

y = 3 


4.  Sustituimos  el  valor  de  y en  la  segunda  ecuación  inicial. 


2x  + 4 ■ 3 = 1 ó 


* 2x  + 12  = 16 


2x  = 4 


* x = 2 


5.  Solución: 

x = 2 x=3 
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Resuelve  los  siguientes  sistemas  ¿e  ecuaciones: 
a)  3x  - y = - 5 "I 
x + y/2  = O J 


b)  — 3x  — y = (o5 
Hx  + ly  = -30 


c)  X _Y  = 


O 


3 2 
X_  Y = 
2 


y 
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Los  sistemas  de  ecuaciones  también  se  pueden  REPRESENTAR 

GRÁFICAMENTE  y con  ello  solucionar  el  sistema  de  ecuaciones. 


Es  conveniente  que  sigas  estos  pasos: 

1 . Despeja  las  incógnitas  y de  las  dos  ecuaciones. 

2.  Construimos  una  tabla  de  valores  con  dos  columnas  (una  para  cada 
ecuación).  Bastará  con  calcular  dos  valores  de  x (uno  positivo  y otro 
negativo)  para  cada  ecuación. 

3.  Representamos  esas  coordenadas  (los  valores  de  x)  en  una  gráfica  y 
trazamos  las  rectas  de  cada  ecuación  en  el  eje  cartesiano. 

4.  El  valor  que  tiene  el  punto  donde  se  cortan  las  dos  rectas  es  la 
solución  del  sistema  de  ecuaciones. 


Vamos  a resolver  un  sistema  de  ecuaciones,  por  ejemplo,  este  que  cayó 

en  el  examen  de  pruebas  libres  de  junio  de  2005: 

y = 2 x + 5~1 
y=5x+2j 

1°.  Despejamos  la  y de  las  dos  ecuaciones: 

y = 2 x + 5 y = 5 x + 2 

2°)  Construimos  la  tabla  de  valores  para  la  x en  las  2 ecuaciones, 

despejándola  con  un  valor  positivo  y otro  negativo  (por  ejemplo  x=2;  x=- 

2). 


y = 2 x + 5 

y = 5 x + 2 

x = 2 

9 

12 

x = - 2 

1 

-8 

Lo  que  hemos  hecho  es  sustituir  el  valor  de  las  x en  la  ecuación  de  la  y y 
ponemos  el  resultado  en  la  tabla. 

3°)  Representamos  esas  coordenadas  en  una  gráfica  y trazamos  las 
rectas  de  cada  ecuación  en  el  eje  cartesiano  (donde  la  x siempre 
estará  en  el  eje  horizontal  y la  y en  el  vertical). 
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En  la  primera  recta,  para  x = 2;  y = 9,  así  que  trazamos  el  punto  en  esas 
coordenadas.  Lo  mismo  hacemos  para  x = -2;  y = 1.  Cuando  tengamos 
los  dos  puntos  podemos  trazar  la  recta.  De  la  misma  forma  trazaremos  la 
segunda  recta. 


4°)  Las  coordenadas  del  punto  de  corte  entre  las  dos  rectas  son  la 
solución  el  sistema. 


x = 1 
y = 7 


Podemos  comprobarlo  resolviendo  la  ecuación  con  uno  de  los  métodos 
que  ya  conocemos. 
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4.  Resoi-VieNDo  pROBi-eMas 


A lo  largo  del  tema  hemos  aprendido  a resolver  ecuaciones  y sistemas 
de  ecuaciones,  ahora  le  encontraremos  la  utilidad  práctica  aplicando 
estos  conocimientos  a la  resolución  de  problemas.  Al  inicio  del  tema 
comentamos  que  cuando  no  sepamos  el  valor  de  un  número  le 
llamaremos  x o y.  Tendremos  en  cuenta  esto  a la  hora  de  resolver 
problemas. 


RECUERDA  QUE... 

Los  pasos  a seguir  en  la  resolución  de 
problemas  son: 

1.  Leer  el  enunciado  al  menos  dos 
veces 

2.  Subrayar  los  datos  y lo  que  nos  piden 

3.  Apuntar  los  datos  y lo  que  nos  piden 
en  un  apartado 

4.  Crear  un  plan  y ejecutarlo 

5.  Comprobar  los  datos 


4* ' 


¿^11.  Si  a I doble  de  un  número  le  sumamos  10,  el  resultado  es  el  mismo  que  si 
restamos  el  número  a ¿de  qué  número  se  trata? 


Tena  4- 


¿^YL-l a e¿a¿  de  Sata  es  el  triple  que  I a ¿e  su  hija-  0 entro  ¿e  1H  anos  seta  el  doble, 
d Qué  e¿a¿es  tienen  Sara  y su  hija? 


13.-  En  un  cotral  hay  conejos  y gallinas . Si  contamos  las  cabezas  hay  3 0,  si  contamos 
las  patas  hay  8H . d Cuantos  conejos  y cuantas  gallinas  hay? 
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¿?V\.  Una  editorial  ha  publicado  la  ultima  novela  ganadora  de  un  certamen  literario . 
1/3  de  lo*  libro?  ?e  han  regalado  como  política  de  promoción,  2/5  se  han  Vendido  en 
la?  lib rerías  y todavía  quedan  3 00  ejemplare?  en  el  almacén.  ¿ Cuanto ? libro?  hizo  la 
editorial? 


Tena  4- 


¿^15.-En  una  oposición  que  consta  de  un  test,  una  persona  contesta  H5  preguntas  y 
obtiene  153  punto?.  Por  cada  pregunta  bien  contestada  dan  5 punto?  y por  cada  una 
mal  conte?tada  quitan  2 punto?.  ¿Cuanta?  contesto  bien  y cuantas  mal? 


lt.-  Compramo?  una  camisa  y unos  pantalones  por  lo?  que  tendríamos  que  pagar  110 
euros . Nos  descuentan  un  20  % en  la  camisa  y un  10%  en  lo?  pantalone?y  no?  cobran 
53  euros . ¿ Cuanto  costaba  la  cami?a  y cuanto  lo?  pantalone?? 
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HEDIDAS  DE 
LONGITUD, 
SUPEKEICIEy 
VOLUMEN 


I.  ¿Qué  es  un  polífono? 

2~  ¿Qué  son  meólas  de  lonqiTud,  superficie  y volumen? 
¿Cómo  cambiar  las  uni^ac^es  efe  nedidof? 

4- . ¿Cómo  hallar  el  perímetro? 

5-  ¿Cómo  hallar  el  área? 


CUADRADO,  RECTANGULO,  PARALELOGRAMO,TRIANGUL< 
ROMBO,  TRAPECIO,  POLIGONOS  REGULARES,  POLIGONO: 

BlRREGULARES  Y CIRCUNFERENCIA 


(o.  ¿Cómo  hallar  el  volumen? 


CILINDRO,  PRIS 

E YESFER 

E 
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I.  ¿Qué  es  un  polífono? 


Llamaremos  polígono  a la  porción  de  plano  limitada  por  una  línea 
poligonal  cerrada. 


Los  polígonos  pueden  clasificarse 
lados: 

atendiendo  a su  número  de 

Triángulos^ 

Cuadriláteros^ 

Pentágonos^ 

3 lados 

4 lados 

5 lados 

Hexágonos^ 

Decágonos^ 

Dodecágono^ 

6 lados 

10  lados 

12  lados 

.os  elementos  de  un  polígono  son: 

• Lado:  cada  una  de  las  líneas  que  definen  al  polígono. 

• Vértice:  es  el  punto  común  de  dos  lados,  donde  se  forman  los 
ángulos. 

• Diagonal:  es  el  segmento  de  recta  que  une  dos  vértices. 


En  los  polígonos  regulares  (con  los  lados  iguales)  tenemos  además: 

• Centro:  es  el  punto  interior  del  polígono  que  está  a la  misma  distancia 
de  todos  los  vértices. 

• Apotema:  Segmento  de  recta  perpendicular  al  lado  y que  pasa  por  el 
centro.  Es  como  si  fuese  el  radio  de  un  polígono.  Siempre  va  hacia  el 
centro  del  lado  y nunca  hacia  la  esquina. 


Vértice 


Lado 


Apotema 


asaairiH^M 

El  triángulo  es  un  polígono  de  tres  lados.  Se  puede  clasificar  según  sus 
lados: 

• Equilátero  ■=>  tiene  los  3 lados  y ángulos  iguales. 

• Isósceles  ■=>  tiene  2 lados  y ángulos  iguales  y 1 desigual. 

• Escaleno  <=>  los  3 lados  y ángulos  son  desiguales 

A 

EQUILATERO  ISÓSCELES  ESCALENO 
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Tena  5 


a 


TRIANGULO  RECTANGULO:  T60R6ME  P6  PiTaGORa 


Un  triángulo  rectángulo  está  formado  por  tres  lados,  de  los  cuales  uno  es 
más  largo  que  los  otros  2.  Uno  de  los  ángulos  mide  90°,  o lo  que  es  lo 
mismo,  es  recto.  El  lado  opuesto  al  ángulo  recto  se  llama  hipotenusa,  los 
otros  dos  lados  son  los  catetos. 


En  los  triángulos  rectángulos  siempre  podemos  aplicar  la  siguiente 
fórmula  conocida  como  el  Teorema  de  Pitáaoras: 

/ N 

! Hipotenusa  2 = Cateto  Mayor 2 + cateto  menor 2 ! 

! u2=  q 2+c  % \ 

, n +cm  i 


Er\  un  triángulo  rectángulo  conocemos  lo  hipotenusa  que  es*)  y uno  ¿e  lo* 
catetos  que  es  H cm.  ¿ Cuanto  vale  el  otro  cateto? 


SI.  En  un  triángulo  isósceles,  los  I ados  iguales  mi  ¿en  10  cm  y el  tercer  lodo  mide  12. 
Determina  lo  altura  del  triángulo. 
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¿^3.  L as  diagonales  de  un  tombo  miden  12  cm  y 1C > cm  respectivamente  d Cuanto 
mide  su  I ado? 


3 


Son  los  polígonos  determinados  por  cuatro  lados.  Pueden  ser: 


PARALELOGRAMOS: 


Tienen  los  lados  paralelos. 

Sus  lados  opuestos  son  iguales. 

Sus  ángulos  opuestos  son  iguales. 

Las  diagonales  se  cortan  en  el  punto  medio. 

Cuadrado: 

- Los  cuatro  lados  son  iguales. 

- Sus  ángulos  son  de  90°. 

- Las  diagonales  son  iguales  y perpendiculares. 

Rectángulo: 

- Los  lados  son  iguales  dos  a dos. 

- Sus  ángulos  miden  90°. 

- Las  diagonales  son  iguales. 

Rombo: 

- Los  cuatro  lados  iguales  y los  ángulos  iguales  dos  a 
dos. 

- Diagonales  perpendiculares. 

- Cada  diagonal  es  una  bisectriz  del  ángulo  que  toca. 

Romboide: 

Sus  ángulos  y sus  lados  son  iguales  dos  a dos. 


TRapeao: 

- Tienen  dos  lados  paralelos  y dos  lados  más  que  no  son 
paralelos. 

- La  base  es  una  de  las  partes  paralelas. 

- La  altura  es  la  distancia  entre  ellas. 
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2.  ¿Qué  son  Medidas  de  lonqrK>oJ,  superficie  y volumen? 

Cuando  tenemos  que  medir  lo  largas  o cortas  que  son  las  cosas, 
utilizamos  las  medidas  de  longitud  (mm,  cm,  dm,  m,  Dam,  Hm,  Km...). 
Son  medidas  de  una  sola  dimensión  (largo)  y se  expresan  elevadas  a 1, 
aunque  el  exponente  no  se  suele  poner:  cm  = cm1 

Para  medir  superficies  (áreas)  utilizamos  estas  mismas  medidas  de 
longitud,  pero  como  ahora  medimos  dos  dimensiones  (largo  x ancho)  se 
expresan  elevadas  al  cuadrado:  mm2,  cm2,  dm2,  m2,  Dam2,  Hm2,  Km2... 
Para  poder  medir  superficies  aprenderemos  a hallar  las  áreas. 


En  cuanto  a las  unidades  de  volumen  gastamos  las  mismas  medidas 
pero  teniendo  en  cuenta  que  aquí  se  miden  tres  dimensiones  (largo  x 
ancho  x alto),  por  lo  que  se  expresarán  elevadas  al  cubo:  mm3,  cm3, 
dm3,  m3... 


Para  controlar  el  tema  de  capacidades  es 
importante  saber  que:  1 dm3  = 1 litro 
Esta  información  junto  con  reglas  de  tres,  nos  ayudará 
a calcular  las  capacidades  de  las  figuras. 


¿Cómo  cambiar  las  un ¡dades  de  neníela? 


ABREVIATURAS 


Km  = kilómetros 
Hm  = Hectómetros 
Dam  = Decámetros 
m = metros 
dm  = decímetros 
cm  = centímetros 
mm  = milímetros 


Cada  vez  que  bajamos  un  escalón  multiplicamos  por  10  y cada  vez  que 
subimos  un  escalón,  dividimos  por  10.  Para  pasar  de  Km  a m,  bajo  3 
escalones,  por  lo  que  multiplico  por  1000  (o  añado  tres  ceros),  así  Ikm 
son  lOOOm. 
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4-.  ¿Cómo  hallar  el  perímetro? 

El  perímetro  es  la  suma  de  los  lados  de  cualquier  polígono  o figura.  Para 
hallar  el  perímetro  de  cualquier  polígono  sólo  hay  que  sumar  todos  sus 
lados. 

Aunque  para  hallar  el  perímetro  de  la  circunferencia  debemos  hacer 
algo  diferente.  Si  nos  imaginamos  una  rueda  dando  una  vuelta 
completa,  estamos  viendo  que  la  longitud  de  dicha  vuelta  es  el 
perímetro  de  la  circunferencia  de  la  rueda,  es  decir;  el  perímetro  de  la 
circunferencia  es  su  longitud. 


Cualquier  rueda,  al  dar  una  vuelta  completa  recorre  un  camino  de  una 
determinada  longitud.  Si  dividimos  dicha  longitud  por  el  diámetro  de  la 
rueda,  siempre  obtendremos  un  valor  que  será  el  mismo  para  todas  las 
ruedas,  independientemente  del  diámetro. 

Esta  relación  entre  la  longitud  de  la  circunferencia  y su  diámetro  (dos 
veces  el  radio)  se  conoce  con  un  número,  el  número  n (pi).  Este  número 
es  3,14. 


Longitud  de  la  circunferencia  - IT  * 2 * r - TT  * D 


H Calcula: 

a)  Una  rueda  de  radio  20  cm,  ¿qué  longitud  recorre  cuando  efectúa  una  vuelta 
completa? 


b)  ¿ Cuantas  vueltas  debe  dar  la  rueda  anterior  para  recorrer  1000  metros? 
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¿^5.-  £1  nuevo  satélite  enviado  por  lo  NASA  órbita  lo  Tierra  a 5H0  Km  ¿e  altura. 
Para  resolver  esta  actividad,  antes  debes  saber  que  el  radio  de  lo  tierra  es  de  (o$(o8 
Km. 

o)  ¿Que  diffoncio  recorre  en  cada  vuelto? 


b)  ¿Qué  dijtoncio  mo?  recorrería  si  orbitase  a 1 Km  mas  alejado? 


5-  ¿Cómo  hallar  el  área? 


El  área  es  la  superficie  de  las  cosas.  Puede 
ocurrir  que  dos  figuras  tengan  el  misma 
área,  aunque  las  superficies  sean  diferentes. 
Observa  las  figuras: 


Dos  superficies  son  equivalentes  si  tienen  el  mismo  área  aunque  tengan 
distinta  forma. 


RECUERDA  QUE... 

El  área  siempre  va  expresada  en  la  unidad  que 
sea  pero  al  cuadrado,  por  lo  que  cuando 
hagamos  un  problema  de  áreas,  el  resultado 
SIEMPRE  será  al  cuadrado. 


REA  DEL  CuaDRaP' 


Podemos  obtener  el  área  de  un  cuadrado  multiplicando  su  base  por  su 
altura.  Como  son  iguales,  bastará  con  elevar  el  lado  al  cuadrado: 


Área  del  Cuadrado  = lado  - lado  = I2 
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RIA  DEL  RECTANGüL 


Podemos  obtener  el  área  de  cualquier  rectángulo  multiplicando  la  base 
por  la  altura  (para  la  que  se  suele  utilizar  el  símbolo  de  h). 


¡ Área  del  rectángulo  = Base  ■ Altura  = b ■ h ! 

' ' 

Altura 


Base 


i aMSil  1 3 5 S zSáiÁÉSMiMjSÁ 

Podemos  obtener  el  área  de  cualquier  paralelogramo  multiplicando  su 
base  por  su  altura. 


Área  del  paralelogramo  = b ■ h 


Calcula : 

a)  El  atea  ¿e  un  rectángulo  ¿e  b ase  5 cm  y de  altura  10  cm. 


b)  Si  un  paralelogramo  tiene  un  atea  de  2 H cm1  y su  b ase  es  de  3 cm,  determina  la 
altura  del  mismo . 


¿^7.-  A partir  de  estrategias  como  las  utilizadas  hasta  ahora  justifica  como  podrías 
calcular  el  área  de  un  rombo.  Si  la  diagonal  mayor  mide  8 cm  y el  lado  mide  5 cm, 
calcula  el  área  del  rombo. 
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RIA  DEL  TRIANGüL 


Observa  la  figura  y verás  que  es  un  paralelogramo.  También  observa 
cómo  está  áiviáido  en  dos  partes  y cómo  cada  una  de  ellas  forma  un 
triángulo.  Entonces  el  área  de  cada  triángulo  será  la  mitad  del  área  del 


paralelogramo.  Así  la  fórmula  para  calcular  su  área  será: 

/ 

/ alturc 

base 

base 

f 

\ 

base  ■ altura  b ■ h 1 

1 

v _ 

Area  del  triangulo  “ - ¡ 

j ^ ¿iza 

El  área  del  rombo  es  muy  parecida  a la  del  triángulo: 
Diagonal  mayor. 

dfg 


Diagonal  menor 

; „ . „ Diagonal  Mayor  ■ diagonal  menor  D-d 

Area  del  rombo  = — - 1 - = 


kREA  DEL  TRAPEOS 


Si  observamos  un  trapecio,  vemos  que  trazando  una  línea  diagonal 
obtenemos  dos  triángulos.  Para  obtener  el  área  del  trapecio,  solo 
tenemos  que  sumar  las  áreas  de  los  dos  triángulos. 
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REA  DEL  POLIGONO  REGULA 


En  cualquier  polígono  regular  se  puede  calcular  su  área  calculando 
cada  uno  de  los  triángulos  Isósceles  y sumando  las  áreas  de  todos... 
pero  también  existe  otra  forma  de  hacerlo  más  práctica: 


RECUERDA  QUE... 

En  un  hexágono  regular 
hay  una  propiedad  que 
dice  que  el  radio  del 
hexágono  mide  lo  mismo 
que  el  lado 


Area  del  polígono  regular  = 


_ Perímetro  ■ apotema 


Recuerda  que  el  perímetro  es  la  longitud  de  todos  los  lados  de  la  figura. 


POLÍGONOS  IRREGULARES 


Se  puede  calcular  el  área  de  cualquier  polígono  cubriendo  su  superficie 
mediante  figuras  geométricas  que  nos  sean  más  fáciles  de  calcular. 
Calculamos  el  área  de  cada  una  de  ellas  y las  sumamos  para  obtener 
el  área  total. 


Para  calcular  el  área  de  esta  figura  deberemos  hallar: 

• El  área  de  un  triángulo^  A„idngulo  = 

• El  área  de  un  paralelogramo^  Apaci|e,ogramo  = b ■ h 

• El  área  de  un  trapecio^  (calculamos  el  área  de  los  2 triángulos  y 
sumamos  sus  áreas)  Atf{^}eíio  = A^idngiJ(0  A + 

^tf'ánguloB 

• Por  último  sumamos  el  resultado  de  las  tres  áreas  y obtenemos  el  área 
total  de  la  figura. 


^polígono  irregular  ■^triángulo  ^paraieiogramo  ^trapecio 
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¿?8-  Malla  el  área  de  un  rectángulo  cuyo  ¿¡agonal  mide  10  cm  y uno  de  sus  I a¿os  (o 
Cm. 


El  I oAo  de  un  ramba  mide  10  cm  y su  ¿¡agonal  mayor  12  cm.  Halla  su 


orea . 


¿^10.-  l/tiliz an¿o  la  formula  del  área  del  trapecio , ¿etermina  la  base  mayor  de  un 
trapecio  de  altura  H cm  y de  superficie  lHcml , sabien¿o  que  la  base  menor  es  de  2. 


¡ 8i  i 
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Calcula  el  área  de  un  trapecio  de  lOcm  de  altura  y cuyas  b ases  miden  200 
vy\vy\  y ICO  mm.  Expresa  la  meAiAa  en  centímetros  cuaAraAos • 


¿?YL-  Determina  el  área  de  un  pentágono  regular  cuyo  I aAo  es  de  5 cm  y cuya 
apotema  vale  H cm. 


¿fí7)-  halla  la  apotema  de  un  hexágono  regular  de  20  cm  de  I aAo. 


Calcula  el  perímetro  y el  área  de  un  hexágono  regular  de  8 cm  de  I aAo. 
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15.-Ca\cu\a  lo  íuperficie  ¿ e cristal  necesaria  para  cubrir  una  ventana  con  lo 
forma  y dimensiones  ¿fue  representa  lo  figura: 


l(o a)  Calcula  el  área  del  dormitorio  cuya  forma  y dimensiones  representa  I a 
figura: 


1 m 


i 


1 m 


b)  Se  quiere  poner  un  rodapié  olrededor  del  dormitorio,  d Cuantos  metros  necesito? 


ÁREA  CiRCUNFeReNCidl 


Vamos  a definir  algunos  conceptos: 

• Radio:  segmento  que  une  el 
centro  con  cualquier  punto  de  la 
circunferencia. 

• Diámetro:  cuerda  que  pasa  por 
el  centro  justo  de  la 
circunferencia. 

Para  calcular  el  área  del  círculo  sólo 
nos  hace  falta  conocer  el  radio: 


Radio 


Diámetro 


¡ Área  circunferencia  - TT  ■ r2, 

\ 


I 


J 
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RECUERDA  QUE... 

Para  diferenciar  las  fórmulas  de  la  longitud  y del 
área  de  la  circunferencia,  debes  recordar  que 

el  área  mide  2 dimensiones  y por  eso  el  radio  va 
al  elevado  al  cuadrado  (íl  r2 ) 


Se  llama  corona  circular  a la  porción  de  plano 
limitada  por  dos  circunferencias: 

Para  saber  cuánto  vale  el  área  de  la  corona 
podemos  hacer  dos  cosas: 


A.  Hallar  el  área  del  círculo  grande  y restarle  el  área  del  círculo 
pequeño. 

B.  Aprender  la  formula  de  la  corona  circular,  donde  nos  saldrá 
directamente  el  resultado: 


l 


Área  corona  circular  - TT  (RS-  r2) 


I 

/ 


¿^17.-  Un  estanque  circular  ¿e  (om  ¿e  radio  esta  rodeado  por  un  sendero  de  lm  de 
anchura . halla  el  área  del  sendero . 
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¿?18-  Se  quiete  poner  céspeA  en  la  parte  sombreaAa  del  dibuja  que  corresponAe  a 
una  pista  de  lanzamiento  de  jabalina.  £1  ángulo  del  sector  hambreada  es  de  *?0  graAos 
y el  radia  5 metros . ¿Qi/é  japerficie  jera  necesario  cubrir? 


(o.  ¿Cómo  hallar  el  volumen? 


CiUNDRO,  PRi5Ma  Y PiRáMiDe: 

Fíjate  que  el  cilindro  viene  del  círculo  y el  prisma  viene  de  un  cuadrado. 
En  las  pirámides,  la  diferencia  es  que  aquí  no  se  repite  la  base,  sino  que 
acaba  en  punta. 


♦A> 


CiUNDRO  PRiSM6  PiRáMiDe 

Para  calcular  los  volúmenes  de  las  figuras  sólo  tenemos  que  saber  de 
qué  figura  proviene  (rectángulo,  cuadrado,  círculo...),  y luego  ver  si  es 
un  prisma  o es  una  pirámide.  Sigue  estos  pasos: 

1.  Calcular  el  área  de  la  figura  de  la  base. 

2.  Darnos  cuenta  si  el  objeto  es  un  prisma,  cilindro  o una  pirámide: 

Si  es  un  PRiSMd  O CiUNDRO,  multiplicaremos  el  área  de 
la  figura  por  la  altura  y tendremos  el  volumen. 

N 

1 r I 1 

! Volumen  prisma  =Areabase*  altura  ¡ 

v j 

Si  es  una  PiR8MiP€,  multiplicaremos  el  área  de  la  figura 

por  la  altura  y la  dividiremos  entre  3. 

<■  ; n, 

1 ...  . , . , Area  ■ altura  ¡ 

¡ Volumen  pirámide  i 
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La  fórmula  del  volumen  de  la  esfera  es: 


I , 4 4 

i Volumen  pirámide  = - * IT  ■ r 

V 


Como  decíamos  al  principio  del  tema,  gastamos  las  mismas  unidades 
de  volumen  (mm,  cm,  dm,  m,  Dam,  Hm,  Km...)  pero  teniendo  en  cuenta 
que  medimos  3 dimensiones  (largo  x ancho  x alto),  por  lo  que  el 

resultado  será  elevado  siempre  al  cubo:  mm3,  cm3,  dm3,  m3,  Dam3,  Hm3, 
Km3... 


¿?15.-  Una  I ata  ¿e  refresco  tiene  una  altura  ¿e  15  cm  y el  diámetro  ¿e  lo  boye  es  ¿e 
8 cm.  ¿ Cuál  es  el  volumen  de  la  I ata?  Si  queremos  encasar  IODO  I ¿e  refresco 
¿ cuántas  I atas  necesitamos? 
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¿^20.-  Se  quiete  construir  un  jardín  de  1 no  de  ancho  a\re¿e¿or  de  una  fuente 
circular  de  no  de  d ¡ametro . 

A/  ¿Qué  *uperficie  ocupa  la  fuente? 


0/  Si  la  profundidad  de  la  fuente  es  de  0.75  no  ¿cuanto*  litro*  caben? 


C/  Si  el  metro  cuaAraAo  de  cé*ped  cuesta  12  euros  ¿ cuanto  cuesta  cubrir  toAo  el 
jardín? 


D/  Si  lo*  paquetes  de  cé*ped  fuesen  en  paquetes  de  7 no2  ¿ cuantos  paquetes  harían 
falta  comprar  para  cubrir  el  jardín? 


El  Se  quiere  roAear  el  jardín  con  una  valla  ¿ cuantos  no  linéale*  *on  nece*ario*? 
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21 L os  bticks  de  leche  miden  l(e(o  mm,  mm  y (o5  mm  ¿cual  es  el  volumen  en 
cm? 


¿^25.-  las  pelotas  de  tenis  Se  envasan  en  tubos  (cilindro*)  que  contienen  tres  pelota*. 
Sabiendo  que  cada  pelota  tiene  un  diámetro  de  8 cm,  calcula: 
a)  La  longitud  del  cilindro. 


b)  £1  Volunten  del  cilindro. 


C.-  Una  pirámide  cuadrada  tiene  por  perímetro  de  la  ba*e  (oO  cm . Calcula  el 
Volunten  si  la  altura  es  de  25  cm. 
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ESTADÍSTICA 


L ¿Qué  es  la  estadística? 

2.  ¿Cómo  organizamos  los  datos? 

¿Cómo  representamos  gráficamente  los  Jatos? 


iDíaeR0M8S  pe  aaRRas 
iPoueoNos  De  FRecueNaas 
BGRárico  pe  sectoRes 
iHíStoeRaMa 
■PiRáMiDes  De  pcmacióN 
■caRtoeRaMas 
picroeRaMas 


4-.  ¿Qué  es  la  probabilidad? 


¡ <?5  : 

v ^ 


Prtxem'e'IntfruMMtoyMtáemíFuM 


L ¿Qué  es  la  erfaoKrfica? 


Es  la  ciencia  que  utiliza  las  matemáticas  para  conocer  y predecir 
resultados.  Alguna  vez  habrás  oído  hablar  de  las  encuestas  y/o 
estadísticas.  Normalmente  se  usan  para  recibir  información  del 
comportamiento  humano,  así  las  encuestas  pueden  dar  información 
sobre  la  intención  de  voto  de  una  población,  sobre  el  número  de 
accidentes  de  tráfico  en  el  fin  de  semana,  sobre  la  edad  media  de  los 
habitantes  de  una  ciudad... 

Pero  ¡ojo!  Hay  que  saber  interpretar  los  resultados  para  no  sacar 
conclusiones  erróneas,  veamos  unos  ejemplos: 

S Un  hombre  tenía  miedo  de  tomar  un  avión  por 
aquello  de  los  secuestros  aéreos.  Mirando 
unas  estadísticas,  encontró  que  la 
probabilidad  de  que  hubiese  una  bomba  en 
su  vuelo  era  de  1 entre  1 .000,  mientras  que  la 
probabilidad  de  que  hubiese  dos  era  1 entre 
100.000.  Por  lo  tanto,  tomó  el  avión  llevando  él 
mismo  una  bomba. 

s En  realidad,  volar  en  avión  es  muy  seguro. 

Prácticamente  la  totalidad  de  los  fallecidos  en  accidentes  aéreos 
han  muerto  al  llegar  al  suelo. 

s En  Nueva  York  un  hombre  es  atropellado  cada  diez  minutos.  El 
pobre  tiene  que  estar  hecho  polvo. 

s La  probabilidad  de  tener  un  accidente  de  tráfico  aumenta  con  el 
tiempo  que  te  pases  en  la  calle.  Por  tanto,  cuanto  más  rápido 
circules,  menor  es  la  probabilidad  de  que  tengas  un  accidente. 

Así  pues,  para  aprender  bien  a manejar  datos  estadísticos  y saber 
interpretar  la  información  correctamente  vamos  a aclarar  unos 
conceptos: 


• Población:  conjunto  de  elementos  que 
queremos  conocer. 

• Muestra:  parte  de  la  población  que  vamos  a 
analizar.  En  las  encuestas  la  muestra  son  las 
personas  que  han  contestado  a ella.  La 
muestra  debe  ser  representativa,  es  decir, 

debe  haber  “un  poco  de  todo".  Se  representa  con  la  letra  N. 


i % I 

V ^ 


Prtycem'e'IntfruMentoyMtáemíFuM 


A las  características  de  la  muestra  les  llamamos  variables  y pueden  ser 
de  2 tipos: 

1 . Cualitativos:  son  los  que  no  se  pueden  medir  (el  color  de  ojos,  del 
pelo...) 

2.  Cuantitativos:  son  aquellos  que  sí  podemos  medir,  o sea,  números  (la 
edad,  la  altura,  la  cilindrada  de  una  moto...)  Podemos  distinguir  2 
tipos: 

o Variables  discretas:  son  siempre  números  enteros,  por  ejemplo  el 

número  de  hijos:  1,2,3 que  nunca  podrán  ser  decimales(  o’5, 

7’3...). 

■=>  Variables  continuas:  son  números  que  pueden  ser  enteros  o 
decimales:  las  cantidades,  el  peso...,  así  se  puede  ordenar  los 
pesos  de  varias  personas  entre  68  y 69  Kg  (68.1 , 68.2,  68'3...  68.9). 


2L  ¿Cómo  organizamos  los  ó a^os? 


Media:  refleja  el  punto  medio  o más  cercano  a todos  los  datos.  Es  la 
suma  de  todos  los  datos  de  la  variable,  dividida  por  el  número  de  datos. 
Se  expresa  con  este  símbolo  x. 


Ejemplos: 

1.  Los  pesos  de  seis  amigos  son:  84,  91,  72,  68,  87  y 78  kg.  Hallar  el 
peso  medio. 


_ 84  +91  +72  + 68  + 87  + 78 

x = = 80kg 


2.  En  un  test  realizado  a un  grupo  de  42  personas  se  han  obtenido  las 
puntuaciones  que  muestra  la  tabla.  Calcula  la  puntuación  media. 
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x¡ 

f¡ 

x¡  • f¡ 

15 

1 

15 

25 

8 

200 

35 

10 

350 

45 

9 

405 

55 

8 

440 

65 

4 

260 

75 

2 

150 

42 

1 820 

- 1820  „„ 

x = = 43,33 

Donde  Xi  son  las  puntuaciones  obtenidas  en  el  test  y f i es  la  frecuencia, 
es  decir  el  número  de  personas  que  han  recibido  cada  una  de  las 
puntuaciones. 

Moda:  refleja  el  dato  que  más  se  repite.  Solo  tendremos  que  mirar  en  la 
frecuencia  y ver  qué  dato  se  repite  más.  La  moda  es  el  valor  que  tiene 
mayor  frecuencia  absoluta.  Se  representa  por  Mo.  Se  puede  hallar  la 
moda  para  variables  cualitativas  y cuantitativas. 

Hallar  la  moda  de  la  distribución: 

2,  3,  3,  4,  4,  4,  5,  5 

Mo=  4 


Si  dos  puntuaciones  adyacentes  tienen  la  frecuencia  máxima,  la  moda 
es  el  promedio  de  las  dos  puntuaciones  adyacentes. 

0,  1 , 3,  3,  5,  5,  7,  8 Mo  = 3+3+"+^  = 4 Mo  = 4 
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^ . ¿Cómo  represen'/' awos  gráficamente  los  ó a tos? 


Normalmente  cuando  vemos  informaciones  estadísticas  es  a través  de 
gráficos  y no  de  tablas.  En  este  punto  vamos  a ver  dos  tipos. 
Representan  los  datos  del  ejemplo  anterior: 


15  25  35  45  55  65  75 

B Puntuaciones  obtenidas 


\5E333E35E 


El  diagrama  de  barras 
consiste  en  dibujar 
segmentos  verticales  cuyo 
pie  es  el  correspondiente 
al  valor  de  la  variable,  y 
cuya  altura  es  la 
frecuencia  de  dicho  valor. 


POLÍGONOS  DI 
■FRECUENCIA! 


Un  polígono  de 
frecuencias  se  forma 
trazando  los  puntos  que 
representan  las 

frecuencias  y uniéndolos 
Observa  como  aumenta 
o desciende  la 
frecuencia  a través  de 
una  línea. 


Cuando  utilizamos  variables  continuas  (2’5,  3’5,  4’5...)  puede  ocurrir  que 
la  variable  tiene  muchos  valores.  Entonces  es  mejor  que  los  agrupemos 
en  intervalos.  Un  intervalo  es  la  acumulación  de  varios  datos  entre  dos 
valores. 
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Para  agrupar  los  datos  tendremos  en  cuenta  el 
rango  (o  recorrido  de  la  variable),  que  es  la 
diferencia  entre  el  valor  máximo  y el  valor  mínimo. 
Por  ejemplo,  si  seleccionamos  las  alturas  de  30 
alumnos,  tendríamos  que  las  alturas  de  todos  se 
distribuyen  entre  1,60-1,87  cm.  El  rango  se  obtiene 
restando  los  dos  valores  (1,87-1,60=  0.27)  será 
entonces  0.27.  Parece  lógico  tomar  intervalos 
desde  1 .60  a 1 .90,  de  5 en  5 centímetros: 


9 
8 
7 
6 
5 
4 
3 
2 
1 
0 

1.60-1.65  1.65-1.70  1.70-1.75  1.75-1.80  180-1.85  1.85-1.90 


— 

¿ ’ 



□ f 


Aituua  auwNOS 


,75 

1,72 

1,67 

1,69 

1,80 

1,65 

1,79 

1,68 

1,68 

1,70 

1,63 

1,69 

1,71 

1,85 

1,83 

1,77 

1,71 

1,74 

1,83 

1,60 

1,87 

1,74 

1,72 

1,76 

1,69 

1,81 

1,68 

1,73 

1,69 

1,80 

^ 1.-  hemos  realizado  un  estuAio  sobre  el  numero  Ae  hijos  que  tiene  una  familia. 
Para  ello  se  tomo  como  muestra  un  total  Ae  50  familia?,  obteniéndole  el  resultaAo 
que  aparece  en  la  tabla. 

a)  £1  numero  Ae  hijos , ¿ qué  tipo  de  variable  e?? 

¿Por  qué? 

b)  d Qué  tanto  por  ciento  Ae  las  50  familias  tienen 

Aos  hijos? 


c)  ¿.Cual  es  la  media?  ¿Y  la  moAa? 


X 

(n°  hijos) 

f 

0 

9 

1 

12 

2 

18 

3 

6 

4 

3 

5 

2 

: íoo  : 
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^ 2.-  E\  siguiente  gráfico  represento  I os  temperaturas  máximas  mensuales 
registradas  durante  un  ano  en  una  determinada  ciudad. 

50 
HS 


Tena  £> 


H0 

Vi 

1 ?5 

ho 

Vi 

2 25 

| 

2 20 


E 15 
o 

V— 


10  -|_i 

5 
0 


/Aportado  A 


£ FfAAíAlM  ASONO 

/^eíeí 


o)  Confecciono  i/no  toblo  con  los  volores  de  lo  gráfica  anterior. 


Meses 

Temperaturas 

Máximas 

b)  ¿Coo I es  lo  temperotoro  máximo? 


c)  Represento  en  lo  gráfica  anterior  con  boli  azul , la  evolución  de  las  temperaturas 
mínimas  registradas  en  esa  misma  ciudad. 


Meses 

E 

F 

ÍA 

A 

ÍA 

J 

JL 

A 

5 

0 

N 

0 

Temperaturas 

Máximas 

1 

2 

8 

10 

13 

21 

23 

23 

V\ 

l(o 

5 

H 

Un  bebe  ol  nacer  peso  5500  gramos . Si  gana  peso  a razón  de  H0  g semanales, 
completo  lo  siguiente  toblo: 


Semana 

0 

1 

2 

3 

H 

5 

(0 

Peso 

3500 

: loi  \ 

K ,, 
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a)  Representa  gráficamente  los  datos  de  la  tabla  anterior: 

3800 

3150 

3100 

3<¡>50 

J w>o 

<x 

?550 

?500 

3H50 

3H00 

1 2 3 H 5 G 

Íeinoivíií 

b)  Obten  lo  formula  que  ¿a  el  peso  del  bebé  en  función  del  número  de  semanas  de 

vida. 


Tena  £> 


*/.  Se  ha  preguntado  a todos  I os  empleados  de  una  empresa  el  medio  de  transporte 
¿|ue  utilizan  asiduamente  para  ir  a trabajar.  El  resultado  es  este: 


Andando  6uS  Metro  CocAe  Sicí 

a)  ¿Qué  nombre  recibe  el  diagrama  anterior? 

b)  ¿ Cuantos  empleados  de  la  empresa  van  en  bus? 

c)  ¿ Cuantos  empleados  tiene  la  empresa? 

d)  ¿Cuál  es  el  porcentaje  de  los  que  utilizan  el  metro  como  medio  de  transporte  para 
ir  a trabajar? 
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^ 5.  Hemos  consultado  en  diferentes  comercios  el  precio  de  una  determinada 
cámara  fotográfica  y hemos  obtenido  estos  precios : 

I(o0-l80^05-l^l^l80-l85-185-180-115 
Calcula  la  media  y la  moda  de  esos  precios . 

^ (o.  Un  grupo  de  amigas  deciden  ponerle  juntas  a régimen  de  adelgazar . En  el 
momento  de  empezar  sus  pesos  son: 

80 , 11,  l(c,  (el,  (08, 11,  (el,  11 

a.  ¿ Cuál  es  el  peso  medio  de  las  amigas? 

b.  ¿Y  la  moda? 

7.  Cuatro  amigos  juegan  a la  lotería  todas  las  semanas . Durante  8 semanas  estos 
han  sido  los  resultados : 

-3.000,  -3.000,  +10.000,  +5.000,  -G.000,  -1.000,  +5.000,  +3.000 
Teniendo  en  cuenta  que  los  Valores  negativos  representan  pérdidas  y los  positivos 
ganancias, 

a)  Calcula  el  promedio  de  ganancias  entre  los  cuatro  en  estas  ocho  semanas . 


b)  ¿Y  cada  uno? 
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4-.  ¿Qué  es  la  probabilidad? 


Lanza  un  dado  50  veces  y fíjate  bien  en  las  veces  que  sale 
cada  cara.  Esto  nos  llevaría  a sacar  la  siguiente  conclusión: 
todos  los  números  del  dado  al  azar  tienen  las  mismas 
posibilidades  de  salir.  Se  dice  que  tienen  la  misma 

probabilidad  de  ocurrir. 

Imagínate  que  tenemos  en  esta  urna  10  bolas  del  mismo  tamaño  pero 
de  distintos  colores.  Realizamos  el  experimento  de  sacar  una  bola  al 
azar  (sin  mirar):  | , 


Para  calcular  la  probabilidad  al  azar  tenemos  la  regla  de  Laplace. 


/ 


\ 


R(a)  = 


N°  de  casos  favorables 
N°  de  casos  posibles 


\ 


✓ 


Si  queremos  saber  la  probabilidad  del  suceso  "sacar  bola  negra",  al 
número  de  bolas  negras  que  hay  en  la  urna  se  le  llama  "número  de 
casos  favorables"  (favorables  al  suceso),  y al  número  total  de  bolas  que 
hay  en  la  bolsa  se  le  llama  "número  de  casos  posibles".  Por  tanto  la 
probabilidad  de  sacar  bola  negra  en  la  urna  anterior  será: 


P (bola  negra)  = ^=0,4 


Al  poner  la  fórmula,  siempre  ponemos  ente  paréntesis  la  probabilidad 
de  lo  que  tenemos  que  hallar. 


RECUERDA  QUE... 

La  probabilidad  de  cualquier  cosa  siempre  será 
un  número  comprendido  entre  el  0 y el  1 , 
donde  0 significa  que  no  ocurrirá  nunca  y 1 que 
ocurrirá  siempre. 
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Si  en  un  problema  nos  dicen  con  o sin  reemplazamiento,  cambiará  el 
número  de  casos  posibles: 

- con  reemplazamiento  el  total  será  siempre  el  mismo 

- sin  reemplazamiento  habrá  un  caso  posible  menos 

/ Cómo  se  hacen  este  tipo  de  problemas? 

Ejemplo:  Se  extraen  sucesivamente  3 esferas  de  una  caja  que  contiene 
6 esferas  rojas , 4 blancas  y 5 azules.  Hallar  la  probabilidad  de  que  sean 
extraídas  en  el  orden  roja,  blanca  y azul,  Si  las  extracciones  son: 

a)  con  reemplazamiento: 

Tenemos  15  bolas  de  las  cuales  6 son  rojas,  por  lo  que  la  probabilidad  de  que 
la  bola  sea  roja  es:  — = 0,4 

Volvemos  a meter  esta  bola.  Ahora,  para  sacar  la  2a  bola  disponemos  otra 
vez  de  15  bolas  de  la  cuales  4 son  blancas  por  lo  que  la  probabilidad  de  que 

la  segunda  bola  sea  blanca  es:  — = 0,26 

Se  vuelve  a meter  la  bola.  A la  hora  de  sacar  la  tercera  bola,  volvemos  a 
disponer  de  1 bolas  de  las  cuales  5 son  azules,  por  lo  que  la  probabilidad  de 

que  la  tercera  bola  sea  azul  es:  — = 0,3 

Por  lo  tanto  la  probabilidad  que  las  bolas  sean  extraídas  en  el  orden  roja, 
blanca  y azul  es: 

fe)  (0,3)  =0,031 


b)  sin  reemplazamiento: 

Tenemos  15  bolas  de  las  cuales  6 son  rojas,  por  lo  que  la  probabilidad  de  que 

■Ó 

la  primera  bola  que  saque  sea  roja  es:  — = 0,4 

A la  hora  de  sacar  la  segunda  bola  disponemos  de  14  bolas  de  las  cuales  4 
son  blancas,  por  lo  que  la  probabilidad  de  que  la  segunda  bola  que  saque 

sea  blanca  es:  — = 0,28 

14 

Por  último,  cuando  voy  a sacar  la  tercera  bola  disponemos  de  13  bolas  de  las 
cuales  5 son  azules,  por  lo  que  la  probabilidad  de  que  la  tercera  bola  que 

saque  sea  azul  es:  — = 0,38 


Por  lo  tanto  la  probabilidad  que  las  bolas  sean  extraídas  en  el  orden  roja, 
blanca  y azul  es: 


fe)  fe)  ’fe)  = (0, 4)  . (0.28V  (0,38)  =0,042 
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¿?  8. 1 a siguiente  tabla  da  el  número  ¿e  alumnos  que  han  acabado  sus  estudios  en  I a 
Universidad  de  Valencia,  durante  el  curso  7C>/77: 


Arquitectura 

Informática 

Industriales 

Agrícola 

Totales 


Mujeres 

Hombres 

Total 

10? 

25? 

5?5 

8H 

251 

515 

10 2 

275 

575 

10(c 

m 

255 

H01 

a)  Si  selecciónennos  uno  q\  azor  d el  total  ¿el  alumnaAo,  calcula  la  probabilidad  de 
que  sea  mujer. 

b)  Si  seleccionamos  uno  al  azar  del  tota I del  alumnaAo  de  informática ¡ calcóla  la 
probabilidad  de  que  sea  mujer,  ¿y  de  que  sea  hombre? 


1.  ¿Cual  es  la  probabilidad  de  que  ocurran  lo*  siguientes  sucesos ¡ al  lanzar  un 
AaAo? 

a)  Salir  el  número  3. 

b)  Salir  un  número  par. 

c)  Salir  un  número  mayor  que  1. 

d)  Salir  el  número  8. 

e)  Salir  un  número  menor  que  5. 


: io(o  \ 

V. ^ 


Prtxem'e'IntfruMMtoyMtáemíFuM 


10 . hemos  conSultaAo  el  precio  (en  euros)  ¿e  un  AeterminaAo  lector  de  DVD  en  8 
establecimientos  Aferentes-  los  Aatos  obteniAos  son:  lH(o,  152,  lHl,  1H1, 1H8,  lHl,  1 H5, 
158 

Calcula: 

a)  La  medio. 

b)  Lo  modo. 

c)  haz  una  toblo  de  frecuencias  y dibujo  un  Aiaqrama  de  borro*. 


¿?íí.  En  una  bolsa  tenemos  5 bolas  blonco*,  3 bolo*  rojo*  y 2 ozule*.  Extraemos  2 
bolas, 

a)  ¿Cual  es  la  probobilidod  de  que  lo*  do*  sean  rojas,  *¡  de*pué*  de  ver  lo  primero 
bolo  se  Vuelve  o introAucir  en  la  bol*o?  (con  reemplozomiento). 


b)  ¿Cual  es  lo  probobilidod  de  que  lo*  do*  sean  rojas,  *i  de*pué*  de  ver  lo  primero 
bolo  no  se  Vuelve  o introAucir  en  la  bol*o?  (*¡n  reemplozomiento) 
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¿^12.  La  siguiente  tabla  muestra  I a incidencia  ¿e  lectura  ¿e  periódicos  en  hombres  y 
mujeres . L a muestra  ha  sido  tomada  a 500  personas . 
a)  Completa  esta  tabla: 


Hombres 

fAujeres 

Total 

leen 

203 

No  leen 

115 

Total 

ZHl 

500 

a)  Calcula  la  probabilidad  de  ¿fue  una  persona  elegida  sea  mujer  y lectora. 


En  una  clase  hay  15  chicas  y 10  chicos . De  todos  ell os,  1 (o  están  en  el  taller  de 
matemáticas , y se  sabe  que  hay  H chicos  que  no  están  en  dicho  taller.  De  acuerdo 
con  esta  información ¡ completa  la  tabla: 


Taller 

No  taller 

Total 

Chicas 

Chicos 

TOTAL 

sm.  ei  numero  de  hijo  de  10  familias  es  el  siguiente: 
a)  ¿.Cuál  es  el  número  medio  ¿e  hijos? 


b) 


Calcula  la  moda  de  esta  muestra. 
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qIUCWNARJc, 


TEMA  1:  LOS  NÚMEROS  NATURALES  Y OPERACIONES  BÁSICAS 


¡ TEMA  2:  LOS  NÚMEROS  ENTEROS:  POSITIVOS  Y NEGATIVOS 
i TEMA  3:  TRACCIONES 

i TEMA  4:  EL  LENGUAJE  ALGEBRAICO:  ECUACIONES 
i V SISTEMAS  VE  ECUACIONES 

i TEM4  5:  MEVIVAS  VE  LONGITUV,  SUPERFICIE  Y VOLUMEN 

[ TEMA  6:  ESTAVÍSTICA  Y PROBABILIVAV 

\ / 
\ / 
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1.  Una  señora  se  vo  a comprar  y llevo  en  lo  cartera  75  euros , y compra  3 Kg.  de 
cacahuetes  que  cuestan  H euros/kg,  y un  libro  que  cuesta  12  euros • d Cuanto  di  ñero 
le  robroro  en  lo  cartera  después  de  lo  compro? 

Cacahuetes : ► 3 x5  = 12  e 

Libro:  ► 12  e 

Cacahuetes  + Libro  : 12  + 12  = 25  e 

Dinero  cartera  — cacahuetes  libro: 

75  - 25=51 e 

Le  jobro  51  euros 


DATOS 

Cartera  75  e 
3kg  x H el kg 
Libro — ^22  e 


^ 2.  d Cuantos  meses  hay  en  5 anos?  ¿Y  cuantos  hay  en  18  anos? 


DATOS 

laño  = 12  meses 


5 x 12  — 108 meses 
18  x 12  = 21t  meses 
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¿?  5.  Pedro  quiere  repartir  1C8  monedas  entre  8 ni  nos,  d cuántas  monedar  tendrá 


cada  niño ? 

PATOS 

Repartir  l(o8  monedar 
entre  8 niñoj 


1 (08  | _8_ 

008  21 

0/ 


Cada  niño  tendrá  21  monedar 


5.  hay  en  clare  7 paquetes  de  15  cuademor.  hemor  gastado  (el  cuademor, 
¿.cuántos  quedan? 


PATOS 

7 p aqueter de  25 
cuadernos 

Gastamos  Gl  cuadernos 
¿.Cuántos  quedan? 


25  x 7 = 175  Cuadernos 
115-L1  = 108  Cuadernos 

Quedan  108  cuadernos 


¿?5.  Escribe  cinco  múltiplos  de  I os  siguientes  números: 
5*5, 10, 15, 20, 25 
18  * 18,  %,  52, 11, 50 

10  * 20, 50,  (oO,  80, 100 

11  * 11, 11, 33, 55, 55 
7 =>  7, 15, 21, 28, 35 


r?  (o.  Escribe  todos  I os  divisores  de  los  siguientes  números: 
8*  8, 5, 1,1 
18  * 18, 5,  (o,  3, 1, 1 

% * 3C>,  18, 5,  (o,  3, 1, 1 

15*15,5, 3,1 

58  * 58, 15, ÍL,  11, 8,  (o,  5, 3, 2, 1 


^ 7.  En  un  supermercado  solo  se  venden  los  yogures  en  bloques  de  5 unidades. 
Escribe  la  sucesión  formada  por  el  número  posible  de  yogures  que  se  pueden 
comprar. 


5, 8,ll,l(c,  20, 25,28, 32,  %... 
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¿?  8.  ¿.De  cuenta s formas  podemos  colocar  en  filas  y columnas  los  30  alumnos  de 
una  clase? 


Filas 

i 

2 

3 

5 

G 

10 

15 

30 

CoíunnnciS 

30 

15 

10 

G 

5 

3 

2 

1 

5t=  V - 7 
72  = 25  - 32 


¿^9.  Factoriza  los  siguientes  números:  30,  5C>  y 72: 

2 30=  2-  5 -5 
2 
2 

3 

3 

¿?10.  Factoriza  los  siguientes  números : 

18=  2-  52 


30 

2 

5t 

2 

72 

25 

3 

25 

2 

3t 

5 

5 

9 

3 

25 

2 

3 

3 

9 

1 

3 

1 

25 

9 

3 

1 


36>=  22-  52 


3t 

18 

9 

3 

2 


59=  2 - 51 


59 

27 

9 

3 

2 


95=5-19 


95 

29 

2 


5 

29 


225=  51 


72=  2 5 - 52 


225 

25 

5 

2 


72 

3C> 

18 

9 

3 

2 
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fííí.  Calcula  el  mínimo  común  múltiplo  de: 

a)  3Ly3  8.- 

1 ) Descomponemos  en  factores  primos : 

3L=l1f  18  = 1 -11 


3L 

18 

1 

3 

1 


38 

11 

1 


2 

11 


2)  Señalamos  los  que  no  se  repiten  y de  los  que  se  repiten  I os  de  mayor  exponente: 

3 L=t  ? 

38  = V - 11 

3)  ¡Multiplicamos  estos  números  y ¡tallamos  el  m.c.m: 
m.c.m.(3(°y38)=l1-  f - 11=1-1-  11  = (.81 


b)  55,33  y 11.- 

l)yl) 


55=  5 11 


55 

11 

1 


33  = 3-11 


5 

11 


33 


33 


11  11 
1 


11  = 11 


11 

1 


11 


3)  (55,  33  y 11)  =5-3  - 11  = 105 


c)  15, 15, LO. - 

l)  Y Z) 

15  = ?- 5 
15 

15  13 
5 ls 
1 


25  = 5* 


25 


5 p 
1 


CO 

to 

30 

15 

5 

1 


= 21-5-5 
2 
2 
3 
5 


5)  m.c.«h  (^5,  25  y LO)  = ? - 5L  - lL  = 1 - 15  - 1 = 100 
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¿?YL.  Calcula  el  Máximo  Común  OWisot  de: 


a)  8yH8.- 


8=1 


5 


M.C.D.(8YH8)  = 2l=  8 


H8  = ll-  f 


H8 

2H 

(o 

3 

l 


b)  30  y 45.- 


30  = 2-  5 ■ 5 
30 
25  3 
5 P 
2 


45  = 32  - 5 
45 
25  3 
5 
2 


M.C.D.  (30  Y 55)  = 3 -5  = 15 


c)  12  y 25. 


22  =2:  ■ 3 
12  fe 

(o  2 

3 5 


25  = 3 ■ 5 


15 

5 

1 


h.C.D.  (22  Y 15)  = 3 
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¿?V>.  Una  parejo  que  trabaja  como  ATS  tiene  guarAias  nocturnos • É\  coAo  8 Aias  y 
ella  cqAq  10.  Si  coinciAen  el  1 Ae  enero  hacienAo  guarAia  ¿ cuanto  tarAaran  en 
coinciAir  Ae  nuevo?,  ¿ cuantas  veces  a\  ano  I es  toca  guarAia  a la  vez  y tienen  que 
contratar  a una  persona  para  que  cuiAe  a sus  lni)as? 


l)  Como  I o que  se  quiete  es  repetir  (en  este  coso  el  Aía  en  el  que  coinciAen)  ¡nacemos  el 
m.c.m.  (8yl0) 


8 = 2?  10  =2  - 5Z 


1 10 

1 5 |5 

2 1 


m.c.m.{8y!0)  = ■ 5 = HO 


T ardan  HO  días  en  coincidir 


2)  S¡  coinciden  coda  HO  ¿tas  y hay  3k5  ¿tas  en  el  ano: 


: HO  = y 


Coinciden  H veces 


¿?V\.  Tenemos  dos  cuerdas,  una  de  12 m.  y lo  otra  de  8m.  ¿ Como  I as  dividiremos  de 
modo  que  lo;  trozos  de  una  sean  de  igual  longitud  que  lo;  de  otra  y lo  más  largos 
posibles? 


Como  se  trata  de  dividir  i/tilizaremo;  el  M.C.D.  (lly8) 

n=t-i  8 = i 1 

111  8 2 

(o  2 H 1 

3 3 2 2 


h.C.D.(l2Y8)  = 22=‘Í 


Se  tienen  que  dividir  en  Trozos  de  Hm 
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¿?1.  Escribe  el  si gno  mayor  o menor  entre  loy  siguientes  pares  de  números : 


-H  < -3 

0 > -1 

-13  > -11 

3 > 1 

O 

V 

1 

-1  > -8 

1 

N> 

A 

O 

-81  < 3 

-7  < -5 

-<e  > -11 

¿?1.  Escribe  5 números  que  sean  menores  que  -8  y otros  5 números  mayores  que  -5. 
Represéntalos  gráficamente  en  una  línea  recta: 


- 13,  -11,  -11,  -10,  -1 0,  1, 1, 3,  % 5_ 


¿?3.  Calcula: 

o)  (-5)  + M)--* 

b)  C,  - H = 1 

c) 8  -11=  -H 

¿)  15 -(-15)=  15 + 15  = *10 


: ni  : 

V > 

¡4+xdAtLi/Cí 


¿^9.  Calcóla: 

a)  ( -29 ) - (-15  + 3)  = (-29)  -(-22)  = (-2 9)  + 12  = -12 

b)  l(c  - (-3  -2)  = l(c  - (-5)  = 2G  + 5 = 21 

c)  -52-  (-12)=  -52  + 22  = -90 

d)  5 - (+12)  = 8-11  = -H 

e)  (-G)-(G+5)=  (-0  - 22  = - 17 


¿5  a.C.  i 


L 997  o.¿. 


550  o. 


1G93  d.C. 


0 


-550  + <93  =-997  a.C. 


1G93  + 997  = 2 190  anoy  Transcurrieron  2190  aííoy 


¿¿^G.  Calcula: 


a)  12  • 3 = 3G 


e)  G • (-2)=  -12 


b)  (-10)  ■ (-10)=  100 


f)  (-8)-(-5)=H0 


c)  8 • (-5)  = -90 


g)  G • 3 = 15 


d)  (-19)  • 13  = -152 


b)  (-5)  • (-G)  = 30 
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¿?8.  Realiza  lay  yiguientey  diviyioney: 

a)  15  :(-5)=  -5 

b)  (-18)  :(-!)=  (o 

c)  (-5)  : (-5)=  1 

d)  (-12):  C,  = -2 

¿^9.  Efectúa  lay  yiguientey  operacioney  utilizando  la  propiedad  distributiva: 

a)  (12  + 9)  • 7 = (12  - 7)  + (9  ■ 7)  = 59  + 25  = 112 

b)  52  • (5  + 1C.)  = (52  - <9)  + (52  ■ K)  = 25C.  + 512  = 7C>5 

c)  (10-9)  *5=  (10  -5) -(9 -5)  = 50 -95  = 5 

d)  (C,  + 9)  • 5 = (C,  • 5)  + (9  • 95)  = 25  + 27  = 95 

10 . Calcula: 

a) (-7)?=  -595 

b)  -(5)?  = -125 

c)  (-5) 5 = -27 

d)  -(-2)?  = -(-5)  = +5 

e)  (-5)"  =51 

f)  (-12) 2 = 199 
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¿fll.  Efectúa: 

a)  25  • 25  = 2^+í=  2e 

g)m=! 

b)  (-*)’•  (-5)’ -(-*)  - (-5) 

h)  (-2)5  • (-2)5  = (-2)?+  = (-2) 5 

c)  (-?)':  (-?)'-  (-3)'-  -5 

i)  35  * 3 7=5í+7=3e 

J)(-7)5:(-7)5-(-7)5‘!  -(-7)1 

j)£5:55  = 1 

e)  ((2)5)5-2',  = (2)í  ’*  -2‘  = 21?-2'  = 2* 

k)  ((  -2)z  )5=(-2)i  f=  (-2)^ 

f)  ((2)z)‘?=  (2)i  ■ =2“ 

1)  35°  = 1 

¿^12.  Indico  y¡  yon  igooley,  woyocey  o menores  loy  yigc/ientey  números : 

a)  -7  > -8  c)0  < 5 e)  -51  < -5 

b) -2<  0 d)  -C.  > -12  f)  -5  < 1 potfivM 

/ por  i/n  lodo  (l(o)  y los- ti" 

\ negativos-  por  otro  lado. 

\ Y luego  los-  res+o 

^13.  Realizo  las  siguientes  sumas  y testas  ¿e  números  enteros:  / / 

0)  5 + 1 + (-5)  -5  + 5 + (-2)  - ( -1 ) =5+1-1 

1 

+ 

v-N 

1 

+ 

-4= 

II 

h-¿ 

6^ 

I 

ka 

6^ 

II 

O 

b)C,  + 2 + l-  £-  l + (-5)  + (-2)  - (-*/)  = (o+l+l-8-l-5-l+l  = 13  - 1£>=  -3 

¿ f 11  .-Calcula  las  siguientes  operaciones: 

a)  -15  + 1-  (- 8 ) + (-5)  = -15  + 1 + 8-1  = 

= 15-11  = -! 

g)  -12  • (-1)  = 18 
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b)  12  + (-10)  - 5 - (-21)  = 12  - 10  - 5 + 21  = 
= 55-1 5 = 15 

c)  - (- 8 ) + 12+  (-5)  -3  = 5 + 12 - 5-  3 = 

= 20  - 8 = 12 

d)  -(-0 -(¿  + 3) -<•-(?)  = -5 

e)  1 - (-7  + H)  + (-2)  = 1 - (-3)  - 2 = 

= 1 + 5 — 2 = ^ — 2 = 2 

f)  -12  - (-5  + H - 5)  + (-1)  = 

= -12  + 8 - H + 5 - 1 = 13  -17  = -H 

¿^15.-  Calcula  I os  siguientes  cocientes : 

o)  15 : (-3)  = -5  c)  (-10  + 2)  : (-2)  = 

= (-5)  : (-2)  -(?) 

b)  -3  : 3 = -1  d)  -12  : ^ = -3 

¿?l(o.-  Realiza  \as  siguientes  operaciones: 

a)  - (-5  -5  (-?))  : 12=  - (-H0  • (-<?)) : 12  = 

= - (3G0) : 12  = -30 


b)  (-H  • (-2)  • 7)  : (-1H)  = (8  • l)  :( -1H)  = 
= 5(o  : (-1H)  = 


h)  2 • (-3  + 1)  = 2 ■ (-2)  = (-«) 

¡)  _!  . (_2)  • 3 • (-5)  = 

= 2 (-15)  =(-50) 

j)  -3  • (-5  + 2)  = -3  ■ (-3)  = 7 

kM  • (-3)  -(-5)  = 12  (-5)  = 

= -(,0 

0-2-3  (-5)  = - G -5  = 30 

e)  -30:  (-7 + 10)  = -30:  (3)  = -10 

f) -(-15):  (-5)  = 15:  (-5)  = -3 

d)  (-15) : 3 • (-2)  = (-0  - (-2)  = 12 

e)  (-18)  : (3-  (-2))=  (-18):  (-0  = 3 


c)  -(-2)  • 5 • (-12)  : (-H)  = 2 • (-G0)  : (-</)  = (-120)  : (-*/)  = 30 
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11  - tAónica  parte  en  ascensor  desde  I a pl anta  cero  de  su  edificio.  El  ascensor  sube  5 
planto?,  después  baja  3,  sube  5,  baja  8,  sube  10,  sube  5 y baja  (o . ¿ En  qué  planta  esta? 

Datos 

Estamos  en  la  planta  0 0+S— '3  + 5-— <9  + 10  + 5 — G = 25  — 17  = 

Subir  = sumar  Esta  en  la  planta  8a 

fyajar  = restar 

18 .-  Juan  debe  90  euros  a un  taUer  por  la  reparación  de  su  moto . Si  abona  35  euros, 
¿ cuanto  debe? 

Datos 

Debe  = -90  -90  + 35  = -5  Debe  5 euro? 

Paga  = 35 


15.-  En  una  estación  de  esquí  el  termómetro  marcaba  1H°  bajo  cero  a la?  5 de  la 
manana;  al  mediodía  la  temperatura  había  ?ubido  10  grados  y a la?  15.00  había 
bajado  5 grado?  re?pecto  al  mediodía.  ¿Cuál  era  la  temperatura  a esa  hora? 

Datos 

8 a.m  — ► -1H°C 
12  a.m  — ► -19  + 10 

1 5a.m-^  -19  + 10  — 5 = -5°C 

La  temperatura  era  de  -5°C 
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si  . - Expresa  con  una  fracción  I a parte  sombreada  ¿e  cada  figura: 


Calcula: 

a) losl/ldelH* 

„ í til  U 

b)  los5/(o  de  81*  - 81  = —=C8“5 

b b 

¿J  iü/ 

c)  LosHlldelZH*-  -IIH  = ^=  70‘8 


d)  25%  deH5*^ r ■ ^ = ^ = 1125 

7 ZLyLy  ZLyLy 

«)  15%  de  ZW-» 

f)  50%  de  MSO-»  # -4W0  - 1155 

ZD£y  ZDD 
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¿P7).-  Cada  uno  ¿e  I os  ZOO  socios  ¿e  un  gimnasio  paga  37  euros  de  abono  trimestral . El 
próximo  trimestre  el  número  de  socios  se  espera  que  aumente  un  H % y el  abono  se 
incrementara  un  5 % d Cuantos  socios  habrá?  d Cuánto  se  recaudará  con  los  abonos? 


Datos 

ZOO  socios 
37  abono 
trimestral 
Prox.  T rimestre: 

Socios:100  + H% 
Abono:  37  + 5% 


Ia)  H%  de  200  — ■ ZOO  = — = 8 — 1 ► 200  + 8 = 108  iodos 

ZÉ/fr  Itib 

Ia)  5%  de  37  — ► — ■ 37  = — = 185— ► 37  + 1,85  = 3 8,85  euros 

ZUL/  lUU  * 

Total  Abonos:  58¡85  ■ 208=8080}8  euros 
Con  los  abonos  se  recaudará  #0#0,#e 


/?H.-Un  fontanero  ha  realizado  un  trabajo . Por  pagar  al  contado  ha  efectuado  un 
descuento  de  5%,  I o que  supone  una  rebaja  de  l(o  euros • d Cuál  era  el  importe  tota I 
del  trabajo?  d Qué  cantidad  supone  el  I VA  del  l(o%  sobre  el  importe  tota I del 
trabajo? 


Datos 

Descuento  de  5% 
Rebaja  de  1 (o  euros 
Importe  total  ?=X 


Io)  Si ...  5% 
100% 


Zt/D  - 


ZkDD 


1 (o  euros 
x euros 
= 320  euroí 


320e  es  el  importe  total  del  trabajo 
Ia)  l(o%  de  320  — ► — -320  = — = 51,2  euroí 
El  I VA  de I l(o%  supone  51,Zeuros 


¿?5.-Un  coche  realiza  un  viaje  y consume  la  sexta  parte  de  la  gasolina  que  lleva  y al 
final  del  trayecto  todavía  le  quedan  25  litros  en  el  deposito  d Cuántos  litros  llevaba  al 
iniciar  el  recorrida? 


Datos 

Consume  7 p arte  de  gasolina 
Le  quedan  25  litros' 

Cuantos  litros  llevaba  ?=  X 
Si  el  total  son  ~y  consume 
le  quedan  ~ 


25  litros 
x litros 


- parte  son  5 litros 

25  litros-  quedan  + 5 litros-  consumidos  = 30  litros  llevaba 
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0)<,/fc.í.i-=í! 

' 5 32  ¿a 


ia  35  10 


Caict/la  tre*  f racciones  equivalentes  a: 

b)  2/5  = 

^7.-  Simplifica  la?  5¡gc/iente5  fraccione*: 

b)  145/ 35  = ^ 


c)  1/10  = 


5 * 


2a  sa  fla 


a)  40/105  = - 

J 11 


c)  HH0/(o05  = — 

' 323 


¿^5.-  Calci/la  la*  fraccione*  equivalente*  de  estas,  y que  a I a vez  sea  el  mismo 
AenominaAor  ¿e  toAas: 


a)  1/3, 2/5,  4/7 


m.c.m  (3,  5 y 7)  = 3'  5 - ; - 10'5 

55  32  fca 

3a5J  3a5J  3M 

b)  1/2, 3/4,  100/7 

m.C.m  (2 j 4 y l)  = 2"  '7  = 25 
3/f  22  qaa 
1&}  20  J 20 


b)  3/5, 2/5, 1/4 

m.C.m  ( 8 , 5y  4)  = 2"  5 = 40 


tí  lt  10 

*aJ  j?oj  $a 


d)  1/2,2/3,5/t 

m.C.m  (2,3  y t)  = 2 ' 5 = 0 

5^5 


i 


¿¿^4.-  Efectúa  en  caAa  caso  I as  operaciones  inAicaAas : 

a)  1/5  + 3/5=  7 


b)  2/5-l/4+5/lC>=  — + —=—  + — = — 


m.c.m  (3,  4 y 10)  — 3 ' 2 — H8 


c)  4/7+l/7-3/7=  - 


5 2 


7 7 7 


41/M/W-Wí- =}-£-£--£ 

m.c.m  (2,  15 y 1 (ó)  = 2 '3  '5=240' 


e)  2/3+3/5+l/7=  -^  + — + — = — f)  2/3-l/C>=  - 

' ící  :k  kií  ' t t t i 

m.c.m  (3,5y7)=  3 '5  ' ; = lu'5  m.c.m  (3  y (ó)  = 3 '2  = 0 


10.-  Escribe  tres  fracciones  equivalentes  a caAa  una  de  ella?: 


2/5 

8/11 

ai 

Hit, 

4/5 

1U10 

mis 

8110 
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11.-  Efectúa  I as  operaciones  combinaAas: 


a)  1/4:  (5/5:  2/3)= 

b)  (1/2:  5/4):  (1/4:  2/5)=  Q : J) 

c)  2/3  : ( 4/5 : 7/3)=  = 


_/n=  = jl 

% 35 


/22\  _ 7D  _ 55 
\yj  IB 


¿)  2/4  + 3/2  -(  2/5  + 1/4)=  J ^ - 0 + 0 

m.c.m  (2jH  y 5)  = 2 5"  = 20 


2D 


e)  (2/5+5/G-7/12):  (5/M/5)  = (i  ♦ f - i)  ; (5  + 5 ) 

m.c.m  (3}(o}ll  y H)  = 2L  ' 3 = 22 


m _ 11 

101  11 


f)  1/3-3/5-2/3 


t _ 2 
^ “ 35 


¿^12.-  Soluciona  lo*  siguientes  fracciones  y íinoplifico  lo*  resultaáos: 

X (3  + 3)  _ f)  (f)  1Ú  15  20  * 

o)  («-D  (r-r  ®=  ’ 


5 5 2 

15  ' 15  _ 15  _ 2 \ _ 20  _ ? 

— - — -Í-  15  ' 10  ¥5  ■? 

ia  10  iú 


Escribe  ¿e  ¿istintas  formas  I as  siguientes  expresiones : 


b)  100  ’2 


1 

IDO 


1 

2* -5* 


= 0j005 


e) (1/4)  1 


3 1 

3 " $ 


* 

1 
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f)  ((0,01)  2 r-  (0,0í)-a  - ,)((l/5)  '2  ) 2 - (-■)■’-  ^ - j :(0’ 

¿? 1H.-Ca\cu\a  I as  sigui  entes  potencias : 


5 fV\í_  íWJ  ™ 


a)( 3/7)  S (3/7) 5 = :(y 


,77  535 


t)(i/5)2-(i/5)’:(i/5)’-©!-©,:(r=(2r,=©!=-; 


cU.2/5)W_(i)  ;(|)  = (i)  .(i)  =^=^  = 


Bl 

1<* 


Compara  I os  siguientes  pares  de  fracciones  e indica  cual  es  lo  mayor: 


o)  l/t>  y 5/8  ► — ~ ir=  — (la  fracción  mayor  es:  5/ 8) 


m.c.m  ((o  y 8)  = 2'  "3  — 25 


5 líl  -U 


- -r=  — (la  fracción  mayor  es:  l/l) 


b)  5/H  y 7/2  - , , 

m.c.m  (H  y 2)=  2_  = H 


c)  2/3  y 1/5  ^ 77  " 77  = ^ (La  fracción  mayores:  2/3) 


IT) 


•c.ir)  (3  y 5)  = 3 '5-25 


-u 


d)  l/(ey  (e/5  ^ 7 - — = — (la  fracción  mayor  es:  (e/5) 

m.c.m  ((o  y 3)  = 2 ' 3 = t 
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Ordena  de  menor  a mayor  I as  siguientes  fracciones : (o/H,  1/5,  5/¿,  -2/5 


m.c.m  (5,  5y  (o)  = ¿ 5 ' 5 — ¿C' 


W 2f  ffl  I ^ ^ 5*  «¡ 

fcO  7 7 feD  7 tD  fcO  7 <d>  7 fcO  ^ (.£ 


fíll-  Si  una  barra  de  t/n  metro  de  longitud  peyó  2/5  fcg  ¿ cuanto  pesara  una  barra  de 

VHm? 


Datos 

1 m barra  pesa  2/5 
5A/  no  de  borro  2 

peya  ?=  X 


x kg 


? _ i t_ 

x=  = ~ = 0|3  kg  Una  barra  deVt  m pesa  0;5kg 


8-  Se  reparte  un  terreno  de  550  hectáreas  entre  tres  personas.  A I a primera  le 
corresponde  2/7  del  totol,  a I a segunda  lo  cuarta  parte  de  lo  que  queda  y o lo  tercera 
el  resto  d qué  cantidad  de  terreno  recibe  codo  uno? 


Datos 

550  ha  entre  5 

peryonoy 

Ia)  - de  350 

2°)  - de  Jo  que  quedo 

5o)  El  resto 


1°)  \ ■ 550  = -^=  100  Ha 


Ia)  Queda  550  - 100  = 150/1  -25D  = ™ 
y)  150  -¿2,2  = 181,5  ha 


A I a primera  le  corresponde  100  haj  a la  segunda  ¿2,2  ha  y 
a I a tercera  187, 5ha. 


: lis  : 
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^V\.~  En  unas  compras  nos  hacen  el  20%  de  descuento  y nos  cargan  un  C>%  de  I VA. 
Comprueba  que  es  indiferente  aplicar  primero  el  descuento  y a continuación  el  I VA, 
que  aplicar  primera  el  impuesto  y luego  el  descuento . 

Opción  A:  la)descuento  y Ia)  sumamos  TV  A 

Io)  100 -(10%  de  100)  = 

= 100  - (—  ■ 100)  = 100  -10  = 80  euros 

Io)  80  + (C.%  de  80)  = 

= 80  + (—  - 80)  = 80  +H.  8 = 8HJi  euros 

Kl00  1 1 

Opción  6:  Ia)  Sumamos  IVA  y Ia)  descuento 

1°)  100  + (C.%  de  100)  = 

= 100  + (—  ■ 100)  = 100  + C = 10C,  euros 

2°)  10(o  - (10%  de  10(c)  = 

= 10(o  -(—  10C  ) = 10i o - 111  = 8H.H  euros 

'100  i 1 

Queda  comprobado  que  da  la  mismo  el  orden  en  que  se  apliquen  el  descuento  y el 

I VA 

20 Al  pagar  una  factura  nos  han  hecho  un  descuento  del  15%  de  su  importe  tota I 
y la  misma  ha  quedado  reducida  al  111,5  euros  ¿Cual  era  el  importe  inicial  de  la 
factura? 

Datos 

Descuento  15% 

100%-15%=  85  % 

85%  = 111,5  euros 
Factura  total  = ? 

100%  = Factura  total 


Si...  85% 

100 % 


111,5  euros 
x euros 


100  -127,5  2275D 

X = — — — = „ = í 


55 


55 


El  importe  inicial  era  de  150  euros 


Datos 

Comprobar : 

X — (20%de  x)  + (k%  de  x) 
Can  X = 100  (/Al  tratarse 
de  una  comprobación 
puedo  elegir  el  valar  de  x , 
que  en  este  caso  le 
llamaremas- 100) 


: 12?  : 

V ^ 


MuciWioTena  l 


Prtxem'e'IntfruMMtoyMtáemíFuM 


^ 21 Un  trayecto  ¿e  215  Km  I o recorre  un  coche  en  2 horas  y otro  en  3/2  de  hora.  En 
una  hora,  ¿qué  ventaja  saca  el  segundo  coche  a\  primero? 


Datos 

Trayecto  225  km 
Ia  Coche  = 2 horas 
2a  Coche = 3/2  horas 
En  1 hora  ¿Qué  ventaja 
Saca  el  2a  a\  Ia? 


laCoche  2 h — 2 h = 1 hora 

2a  Coche  f h - 1 h = l - 7=7  7=7  = 0¿5  horas 

El  2o  Coche  le  joco  /iara  de  ventaja  al  Io 


¿^22.-  l/n  grifa  llena  un  estanque  en  20  horas  y otro  en  12  horas . 5e  abre  el  primer 
grifo  y se  echa  agua  durante  una  hora.  A continuación  se  abren  I os  dos  o la  vez 
durante  tres  horas  y se  cierran  ¿Qué  fracción  del  estanque  queda  por  llenar? 


Datos 

Ia  grifo:  2 Oh 
2a  grifo:  12  h 
Se  abre: 

Io  grifo  2 h 
los  2 grifos  3 h 
Que  fracción  de  estanque 
queda  por  llenar? 


Ia  Grifo  H horas  ► — 

20 

2a  Grifo  3 horas ► 77 

22 


zú  22 


n_  _25 


= — ha  llenad 

tD 


o 


<=o  n W 11.  . „ 

1ueda  PorWenar 


¿^23.-  Un  operario  hace  un  trabajo  en  5 días  y otro  en  7 días • ¿Qué  parte  del  trabaja 
hacen  juntos  en  2 días?  ¿Cuanto  quedaría  por  hacer? 


Datos 

Operario  A:  5 días 
Operario  3:  7 días 

1.  ¿Qué  parte  de  trabajo 
hacen  juntos  en  dos  días? 

2.  ¿Cuanto  queda  por 
hacer? 


1)  Operario  A:  7 y operario  6:  r 

7 + r = 77+  77=  « hacen  juntos  en  ¿os  ¿tas 

j ■ \íj  y> 

2)  Queda . .. 

- - — = — queda  por  hacer 
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Una  herencia  ¿e  (oOO.OOO  euros  se  reparte  entre  tres  hermanos 
proporcionalmente  a sos  edades*  L a edad  de  los  dos  menores  es  del  y 5 anos  y se  sabe 
que  el  mas  pequeño  hereda  80.000  euros  ¿ Cual  es  la  edad  del  hermano  mayor  y 
cuanto  recibe  cada  uno? 

Datos 

Herencia:  (oOO.OOO  euros 


Pequeño:  80.000  euros lanos 

¡Aediano:  ? 5 anos 

Grande:  ? ? anos 


Calcular  la  edad  del  mayor  y las 
cantidades 


*Se  trata  de  un  problema  de  regla  de  3 

80.000  euros 
x euros 


Si. . . 1 anos 
5 anos 


= ¿0000  euros 


El  chico  de  5 anos  recibe  200.000  euros 


* Calculamos  ahora  lo  que  le  corresponde  al  grande. .. 

80.000  + 200.000  = 180.000  euros  entre  el  pequeño  y el  mediano 
(oOO.OOO  — 180.000  = 320.000  euros  le  corresponden  al  grande 

* Calculamos  la  edad  del  mayor  con  los  datos  que  tenemos 

Si.  ..1  anos 80.000  euros 

x anos 320.000  euros 

x = = anos  f,ene  el  her"'ar'0  ”'Qy°r 
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-Traduce  a lenguaje  algebraico  las  siguientes  frases: 

x 

Io . La  mitad  ¿e  un  numero  ^ - 

Z°.  El  doble  de  un  numero  ^ 2x 

3°.  El  cubo  de  un  número  más  ocho  ^ x^+  8 

H°.  El  doble  de  un  número  menos  Su  mitad  ^ 2x  • ~ 

5o . El  triple  de  un  número  mas  cuatro  ^ 3x  + H 

(o°.  Lo  mitad  del  cubo  de  un  número  ^ — 

2 

T.  El  triple  de I cuadrado  de  un  número  ^ 3xz 

8°.  La  mitad  de  un  número  menos  el  triple  de  ese  número  ^ - -3x 

¿^2.-  Escribe  en  lenguaje  algebraico  las  siguientes  informaciones  relativas  a la  base 
y ala  altura  de  un  rectángulo  (bofe=b;  a\tura=ln): 

Io.  La  base  es  doble  ¿fue  la  altura  ^ b = 2 h 

Io . La  baje  excede  en  cinco  unidades  a la  altura  ■=>  b = h + 5 

2 

3 o.  La  altura  es  ¿os  quintos  ¿e  la  base  ^ h=  - b 
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¿^3.-  La  superficie  ( atea ) ¿e  una  alfombro  rectangular  de  x metro?  de  largo  e y 
metros  de  ancho,  se  calcula  mediante  la  formulad  5 = x * y (largo  x ancho).  halla  la 
Superficie  de  la?  alfombra?  de  una  ca?a  ?abiendo  ¿fue  miden  (recuerda  ¿fue  la 
Superficie  se  mide  en  metros  cuadrados  m2): 
a)  La  del  ?alon,  5 metros  de  largo  yH  de  ancho. 

5 = x * y 5 = 5-H  = l0mZ 


b)  La  del  comedor,  3 metros  de  largo  y 2 de  ancho. 

5 = x * y 5 = 3*2  = G>m2 

c)  La  del  dormitorio,  1 metro  de  largo  por  0;G  de  ancho. 

5 = x * y 5 = 1 * 0,(c  = 0,(oml 

d)  5¡  cada  vez  ¿fue  la?  limpio  necesito  un  bote  de  producto  para  10m 1 ¿ cuantos  botes 
debo  comprar? 

Patos  Total  Superficie:  20  + (o  + 0,t  = 2(o,(oml 

1 bote >10ml  Si...  1 bote  10  x=  2,4,4,  botey 

¿Cuanto?  botes?  x bote?  2G;£>  mZ 

Tengo  ¿fue  comprar  3 bote?  y me  ?obrara  producto. 


Calcula  el  valor  numérico  de  la?  siguientes  expresiones  para  el  valor  de  la 
Variable  ¿fue  ?e  indica(x): 

a)3-(x  + 2)  *2= 


5-((-2)  + 2)-5-?-0-5-0-5-0 


3-(l  + 2)-2  = 3-  3-  2 = ‘J-2  = l* 


pata  x 


= 3/2 


?.(I+2).2  = 5.(i  + !). 2-5-2. 2- 


22 


2 = 21 


b)  3 x + 2 y = 

3 - (1)  + 2 - (0)  = 3 + 0 = 3 

c)  2 (x -y ) 2 = 

2 ((-3)  -(2))  = 2 (-5)Z  = 2 - 25  = 50 


poro  x = "3 ; y =2 
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¿^5.-  Reduce  I o?  término?  ?emejante?  de  lo?  siguientes  expre?ione?. 
(x  + y)  2 = (x2  + y2  + 2xy) 

(x-y)  2 = (x2  + y2  - 2xy) 


¿X(o.~  (Jsando  I os  criterios  anteriores,  resuelve  las  siguientes  ecuaciones  y comprueba 
el  resultado. 

a)z  + 2 = 7 
2 = 7-2 
z = 5 


c)b-m  =h 

b=í+<( 

% _ 2 K 

i ~ H i— 

b=^ 


r 

¡ Comprobación 

Í 5+7=7 
! 7 = 7 

i 

i 

I 

b)  2 o - 5 = 5 

2o  = 5 + 5 

la  = 8 

8 u 

a = — o=7 

2 

1 

Comprobocion 

2 - ^ — 5 = 5 

<9-5  = 5 

5 = 5 

l 

Comprobación 

d)2o  + l = 5o-2 

Comprobación 

18  2 — 4 

4 4 — 

2 = 5o  - 2 - 2o 

2(5) + 1=5(5)  -2 

16  , 

— = 4 

1 + 2 = 3o  - 2o 

6>  + 2 = 7 — 2 

4 

-ti 

II 

-ti 

7 = 7 

¿Xl~. Resuelve  las  siguientes  ecuaciones  de  primer  grado: 
o)  7 (x  + 7)  = 5 (7x  - 7)  + 1 7x  + 5d>  = lOx  -20  + 2 

7X  - 20x  = -20  + 1 - 5C> 


-llx  = -55 

-5? 

< = 

-11 


= 5 


b)  _L_ 

X + 5 


15 


X + 7 


5 (x  + 7)  = 25  (x  + 5) 
5x  + 55  = 25x  + 75 
5x  - 25x  = 75-55 
-10x  = 70 

_ I»  _ n 

X - ——  X i 

-10 


c)  2-(x-5)  = l-(x  + 7) 


2x  - (o  = 1 - x - 7 

2x  + x = l~~li  + (o 
i 


3x  = 1 


X = 


3 
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d)  3 • (x  - 2)  - 2 • (x  - 3)  = 1 — 2 x 


3x  "■  4 - 2x  + 4 — 1 - 2x 
3x  _ 2x  + 2x  = 2 + (o  - (o 


3x  = 1 


x=? 


e)5x-(2-2x)  = 4 


f)  5 x — (2  -3)  = 5 - (l  — */  x) 


5x  — 1 + 2x  = 4 
5x  + 2x  = 4 + 2 


7x  = 7 


x = - 


= 1 


5x-2  + 3 = 5-  2 + i/x 
5x  + //x  = 5 — 2 + 2-  3 


7x  = 3 


x=  ? 


= 3 


¿^tf-.Calct/la  lay  yijjvieotey  ect/acioney  de  yegondo  grado: 


j)  x2  = x + 4 


x2  - X - 4 = 0 


Deber  recordar  lo  formulo 

-b  ± Vb2  - */oc 


X= 


2o 


x= 


-(-i^Vc-1)2-^ ■ 2 • K)  í+V1-^ ■ K)  í+vm2/ 


2 • 1 


1±V25  _ 1±5 
l ~ l 


b)  C?  -5x  = — x2 


1+5  G - 

x2  = t = -=3 


1-5 

x2=  T = 7='2 


x2  - 5x  + 4 = O 


-(-5)  ± V(-^)2-  ^ ■ 2 • C>  5 ± V25  - 2^  5±  VI 


X = 


2 • 1 


5±Vl  _ 5±1 
1 ~ 1 


5 + 1 G r 

xi  = ~ = I=5 


5-1  if 

xz=-=  — H 
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¿?1~. Resuelve  los  siguientes  sistemas  de  ecuaciones : 
a)  3x  — y = - 5 r)  z°) 

x + y/2  = 0 J"  ^ \=~*  ^ y = -2.x  Sustituir  por  la  "yw  en  la  otra 

ecuación 


b)  — 3x  — y = 4,5 
Hx  + ly  = -30 


Hx  + 1 (-4.5  -3x)  = -30 
*/x  - H5S  - 22x  = -30 
Hx  — 22x  = - 30  + */55 


-27x  = 2*/5  x = — x = -25 

-17 


y = -4.5  -3x 

y = - 4.5  - 3 (-25) 
y = - 4,5  + 75 

y = 20 


X (-^*)  Q 

3 2 


í-  (-«  + x)  -0 
^ +S-X-0 


X _ 3x  = _ 2 H 
3 ’ 3 3 

— - — 

T ” "T 

-2x  = -2*/ 


y = “lt  + 2x 

y = -24,  + 2(22) 
y = -24, + 2*/ 

y = 8 
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(o  I o c jue  es  I o mismo,  hallar  x e y) 


y = - 2 x +5 

y = -x  + </ 

X 

II 

tsj 

1 

2 

rH 

II 

X 

3 

3 

O 

II 

X 

5 

H 

X=-l 

7 

5 

x=-2 

7 

(o 

Si  a I doble  de  un  numero  le  sumamos  10,  el  resultado  es  el  mismo  que  si 
restamos  el  número  a */3  ¿de  qué  número  se  trata? 


Patos 

Doble  de  un  n°  = 2x 
x-*/3 

x ► número 


Zx  + 10  = HS~x 
2x  + x = z/3-10 
3x  = 33 

X - — x = 11 


Se  trata  del  número  11 
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^ 12.- La  edad  de  Sara  es  el  triple  que  la  de  su  Alija.  Dentro  de  1*/  ana?  sera  el  dable. 
¿Qué  edades1  tienen  Sara  y su  hija? 


Datos 

x t*.  Edad  de  Sara 

y ► Edad  de  la  hija 


= 3y 

x = Z(y  + lH) 


1H  + (3y)  = Z(y  + 1H)  x = 3y 

H + (3y)  = 2y  + 25  x = SCI"/) 

3y  - 2y  = 2<9  - 1H  x = HZ 

y=1H 


Sara  tiene  HZ  anos  y 
Su  hija  1H  anos 


13.-  En  un  corral  hay  conejos  y gallina?.  Si  contamos  las  cabeza?  hay  3 0,  si  contamos 
la?  patas  hay  8H . ¿Cc/anta?  coneja?  y cuantas  gallina?  hay? 


Datos 

x ► Conejos 

y ► Gallina? 

fatal  = 30  anímale? 

Hx ► Patas  conejo 

Zx ► Patas  gallina 

Total  patas  = 8H 


X 

+ 

II 

v-N 

O 

_ _L 

>■ 

1 

X 

II 

v-N 

O 

1 

X 

Hx  + Zy  = 8H 

Hx  + Z (30  - x) 

y = 30  -x 

*/x  + G>0  - Zx  = 

5^ 

y = 30  -22 

Hx-Zx  = 8H-(o0  / 
Zx  = ZH  / 

y = 18 

1H 


= 12 


t\ay  12  conejos  y 18  gallina? 


1H . Una  editorial  ha  publicada  la  ultima  novela  g anadora  de  un  certamen  literario . 
1/3  de  la?  libra?  ?e  han  regalada  como  política  de  promoción,  2/5  ?e  Aan  Vendida  en 
la?  librería?  y todavía  quedan  300  ejemplare?  en  el  almacén.  ¿Cuanta?  libra?  /liza  la 


editorial? 

Dato? 

1/3  libra?  promoción 

2/5libra?  vendida? 

^x+  ^x  + 300  =X 

5 t ^500  15x 

15*  }$  15 

5x  + C.x  + */500  = 25x 

Lo  editorial  liizo 

222  libro? 

300  libra?  en  almacén 

5x  + C,x  - 25x  = -H500 

X=  libra?  ¿fue  /liza  la  editorial 

-H500 

-Hx  = -H500  x= 

x = 2225 
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¿^15.-En  una  oposición  q ue  consta  ¿e  un  test,  una  persona  contesta  H5  preguntas  y 
obtiene  18 3 puntos . Por  caáa  pregunta  bien  contestada  dan  5 puntos  y por  cada  una 
ma\  contestada  quitan  2 puntos . ¿ Cuantas  contesto  bien  y cuantas  mal? 


Datos 

Total  preguntas=¿fS 
Puntos=l8S 

x ► Preg.  bien  contestadas 

y ► Preg . mal  contestadas 


5x  - 2 (H5  - x)  = 155  y = H5  - x 

5x  - ?0  + 2x  = 155  y = H5-W 

5x  + 2x  = 1<93  + 90  y = (o 

7x  = 273x=y 

x = 39  


Contesta  39  preguntas  bien  y G>  #rjal 


1G>.”  Canoprairjoj  una  camisa  y unos  pantalones  por  I os  que  tendríamos  que  pagar  110 
euros - A/oj  dejci/entan  un  20  % en  la  camisa  y un  10%  en  I os  pantalones  y nos  cobran 
93  euros . ¿ Cuanto  costaba  la  camisa  y cuanto  los  pantalones? 


Datos 

Camisa  y panta\ones=110euros 
Deje. 20%  = 0,2  camisa 
Deje. 10%  = 0,1  pantalonej 

x ► Camisa 

y ► Pantalones 


La  Camisa  costaba  (o0  e 
y los  pantalones  50e 


((lio  - y)  - 0,2  (lio  - y))  + (y  - 0,ly)  -15 

110  — y — 22  + 0, 2y  + y - 0;2y  = ?3 
■y  + 0;2y  + y - 0,ly  = *73  — 110  + 22 


X = 110  - y 
X = 110 -50 


x = 4>0 
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SI.  En  un  triángulo  rectángulo  conocemos  lo  hipotenusa  que  es  5 y uno  de  I os 
catetos  que  es  H cm.  ¿ Cuanto  vale  el  otro  cateto? 

Teorema  de  Pitágoras 

5 cm 


H cm 


*2=  C¿+cJ 

? = 

v'T= 

15  = 1G  + c 2 

rn 

5 = 

K - 1C,  = cj 

f]  otro  coteto  volé  5 cm 

Si.  En  un  triángulo  ¡sosceleSj  I os  lados  iguoleí  miden  10  cm  y el  tercer  lodo  mide  12. 
Determina  lo  altura  del  triángulo. 

Para  averiguar  lo  altura  cogemos  uno  de  los'  ¿os  triángulos' 
rectángulos  y aplicamos  el  teorema  de  Pitágoras 

LO  cm 

ís— ► 


12 


cm 


102=  Cmz+62 

Ltt=C¿ 

200=  Cm2+  3G 

t/Ü¡  = C,, 

100  - 5G  = 

II 

n 

Lo  altura  del  triángulo  ¡jórcele*  es  de  5 cm 


i m i 

v > 

¡4+xdAtLi/Cí 
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¿^3.  Las  diagonales  de  un  tombo  miden  12  cm  y 1C > cm  respectivamente  d Cuanto 
mide  su  I ado? 


Pata  averiguar  el  lado  del  tombo  cogemos  uno  de  I os  cuatto 
triángulos  tect ángulos  y aplicamos-  el  teotema  de  Pit agotas 


h = vlOO 

h^S^+L1  h=10 

h1  = + % 

^ = 100 


£1  lado  del  rombo  Vale  10  cm 


Calcula: 

a)  Una  rueda  de  radio  20  cm,  ¿qi jé  longitud  recorre  cuando  efectúa  una  vuelta 
completa? 


Longitud  de  la  ¡ 

Circunferencia  =X  Ir  j fí>ngifvj  = ^ 1H  .-¿  l0 

longitud  = 125, (o  cm 


Recorre  12 (o,  (o  cm  en  una  Vuelto  completo 


b)  d Cuantas  Vueltas  debe  dar  lo  rueda  anterior  para  recorrer  1000  metros? 

1.  Pasamos  de  cm  a m 

12tft : 100  = 1,2a  m 

2.  Dividimos-  1000  m entre  l,2(o(om  (que  son  I os  metros  que  recorte  en 


Vuelta) 

1000  :lf2tt  = 78%88  vueltas 


1 


Para  recorrer  lOOOm  tiene  que  dar  7 85,88  vueltas- 


i m i 
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¿^5.-  £1  nuevo  satélite  enviado  por  lo  NASA  órbita  lo  Tierra  a 5H0  Km  de  altura . 
Poro  resolver  esta  actividadj  antes  debe*  fober  ¿fue  el  rodio  de  lo  tierra  es  de  C>3C># 
Km. 

o)  ¿Que  diffoncio  recorre  en  codo  vuelto? 

Longitud  de  lo  circunferencia  = 7T  2 r 

longitud  =%m  - 2 - MüS 
'O  longitud  = km 

Recorre  //3352;2Z/  km  en  codo  vuelto 

b)  ¿Qué  diftoncio  mo*  recorrería  si  orbitase  a 1 Km  mas  olejodo? 

Ahora  órbita  a 5H0  k m}  si  orbitase  1 km  más  olejodo;  orbitaria  a 5H1  km  y por  lo 
tantoj  el  radio  sería:  K=  G3C5+  5^2  = CÍO?  km 

Ahora  calculamos  lo  longitud  de  circunferencia  de  su  órbita 
longitud  = 5,11  ■ 2 - Mü?  = m88}51  km 

Recorrería  //3355,52  km 

Colculo: 

o)  £1  oreo  de  un  rectángulo  de  base  5 cm  y de  altura  10  cm. 


— 

-a 

i 

II 

LO  cm 

o 

TH 

Ví-v 

II 

< 

El  área  es  50  cm2 

5 cm 

A = 50  cm1 

b)  Si  un  porolelogromo  tiene  un  oreo  de  2*/  cm2  y £u  boje  ef  de  3 cm,  determina  la 
altura  del  mifmo. 


A = b-f 


i*t  = 3 -h 

5 


£=/i 

Lo  altura  mide  8 cm 


\ m \ 
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¿^7.-  A partir  de  estrategias  como  I as  utilizadas  hasta  ahora  justifica  como  podrías 
calcular  el  área  de  un  rombo.  Si  la  diagonal  mayor  mide  8 cm  y el  lado  mide  5 cm, 
calcula  el  área  del  rombo. 


Para  calcular  el  área  del  rombo  debemos  conocer  tanto  la  Diagonal  mayor  como  la 
¿¡¡agonal menor. . . 


D ¿ 
1 


Io.  Primero  debemos  averiguar  la  diagonal  menor  y para  ello  utilizaremos  el  teorema 
de  Pitá  go  ras - 


£ 

O 

+ 

T-Í 

II 

Vr-. 

“-si 

^ = C* 

5 

2o.  Ahora  hemos  conseguido  el  cateto  menor  que  es  la  mitad  de  la  diagonal  menorj 
Solo  tenemos  que  multiplicarlo  por  dos  y ya  tenemos  la  diagonal  menor. 


= 3 ' 2 = L 


cm 


S°.  Ahora  ya  podemos  calcular  el  Área  puesto  que  ya  tenemos  todos  los  datos. 


Arolr,hc=  h rof^=  2-V crr. 

A = — 

* VürT-|bo 

A = * 

f VcrT-|bc  T- 


El  área  ¿el  rombo  mide  50  cm 2 
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¿?8.-  Molla  el  atea  de  un  rectángulo  cuya  diagonal  mide  10  cm  y uno  de  sus  ladoj  (o 


cm. 


10 


cm 


cm 


Io.  Calcularemos  la  base  del  rectángulo,  aplicando  el 
teorema  de  Pitágoras  a uno  de  loj  triangulo*  resoltante*. 

h1=CJ  + cJ  W-CJ 


101  = CM2  + L1 
100  = + IL 

1 00  - % = CM2 


'M 

V^=  C,, 
8 = CM 


Ia.  Abora  que  conocemos  el  lado  y la  baje  del  rectángulo  ya  podemos  calcular  el 


area. 


A = bb 

A = 8-L  £|  área  del  rectángulo  es  de  H8  cm 2 

A-lScm1 

El  lodo  de  un  rombo  mide  10  cm  y su  áiagonol  menor  12  cm.  flollo  Su  orea . 


Poro  colci/lor  el  oreo  del  rombo  debemos-  conocer  tanto  lo 
Diagonal  mayor  como  lo  Jiagona! menor. . .AfC^\JC  = ~ — 

Io.  Primero  debemos-  overiguor  lo  Diogonol  fAayor  y poro 
ello  útil  izo  remos-  el  teorema  de  Pitágoras. 


h2=  Cn2+cJ 


[0  cm  ID1  = C„2  + t2 
100  = Cmz+5C 
100-5k=Cz 


ti  = cM2 
= C,, 

fi  = cM 


Z° . Ahora  hemos  conseguido  el  Cateto  tAayor  que  es  lo  mitod  de  lo  Diogonol  tAayorj 
Solo  tenemos  que  multiplicarlo  por  ¿os  y ya  tenemos  lo  diogonol  fAayor. 

ProqonoJ  = 8 - 2 = lt  cm 

*’A¡aya  r 

7>°.  Abora  ya  podemos  calcular  el  Área  puesto  que  ya  tenemos  todos  los  datos. 

A, 


.=  — A, 


.=  % cm 


L 

It-  12 


Arffnn„  .L 

A = — 

* * rn  -v.  ^ «“s 


El  área  del  rombo  mide  % cm2 
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¿^10.-  t/tilizondo  lo  formula  ¿el  área  ¿el  trapecio , ¿etermina  lo  b ase  mayor  ¿e  un 
trapecio  ¿e  altura  H cm  y ¿e  superf  icie  lHcmZ,  sabien¿o  que  la  b ase  menor  es  ¿e  1. 

6 

Debemos  conocer  I a formula  ¿el  trapecio  para 
¿esarrollarla  y sustituir  las  incógnitas  por  los  números  que 


M ' bB'  hB  ^ -'j1  ^='b0 


Sepamos: 

Área  ¿el  trapecio  = Área  Triangulo  A + Área  Triangulo  6 
*T- 


+ 


1^  = — +^-  2-20=%, 


2*f  = - + — 


1 ¿ 

‘ib. 


1H  = H + 


— =b^ 
í = b6 


Lo  base  mayor  ¿el  trapecio  vale  5cm 


¿^11.-  Calcula  el  área  ¿e  un  trapecio  ¿e  lOcm  ¿e  altura  y cuyas  boses  miden  ZOO 
mm  y l(o0  mm.  Expresa  la  medido  en  centímetros  cua¿ra¿os . 


Io  Pasamos  de  mm  a cm  las  cantidades  de  las  bases* 

ZOO  :10=20  cm 
2 LO  \1D=1L  cm 


20  cm 


ZQ  Ahora  calculamos  las  áreas  de  las  triángulos  A y E>  y las 
Sumamos  para  abtener  el  área  del  trapecio. 

Área  ¿el  trapecio  = Área  Triángulo  A + Área  Triángulo  6 

A A.  = 100 +80 

J -n  -n 


2 2 

A 20  -10  V*-10 

at-  — ■ + — 

j.  200  1 LO 

Ar-  — + — 


A-f  ~ 180  cm ^ 

El  área  ¿el  trapecio  es  ¿e  180  cm1 


12 Determina  el  área  de  un  pentágono  regular  cuyo  lodo  es  de  5 cm  y cuya 
apotema  Volé  H cm. 

/ iii/  i Pet¡fl]e+M  - apote-iviú 

Area  ¿el  polígono  regular  = 

A - = — 

* pe  r,ra-c|L>ri  o - 

A r =- 

Apenf.¿?¡,  nD  = 10  ™ 2 

El  área  ¿el  pentágono  es  10  cml 
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¿^13.-  Hallo  la  apotema  de  un  hexágono  regular  de  20  cm  de  lado. 

Dibujamos  un  triángulo  rectángulo  para  trabajar  con  el  Teorema  de 
Pitágoras.  Debemos-  recoráar  que  el  radio  de  un  hexágono  es  igual  a 
uno  de  sus  lados-;  así  conseguimos  conocer  el  \/alor  de  la  hipotenusa  del 
triángulo  dibujado. 

2 


2 Ocm 


h2=  C 2 


+ C- 


20"  = CM2  + 20" 
*/00  = C^1  + 100 
**00  - 200  = 


V500  = C,, 

17,32  = 


La  apotema  vale  17,32  cm 
¿^1*/.  Calcula  el  perímetro  y el  area  de  un  hexágono  regular  de  8 cm  de  lado. 

Perímetro  = 8 ■ 5 

Perímefro  — ^iff)  cm 

Para  calculan  el  área  debemos-  conocer  la  apotema  y para  calcular  la 
apotema  áebemos  dibujar  un  triángulo  rectángulo  y hacer  el  Teorema  de  Pitágoras. 

h 


A 


poli^cnc 


cm 


tf-Cn'  + cJ 

H8  = CM2 

&=  CM2+f 

VH8  = C,, 

LH  = C,,2  + 

CJÍÍ2=  C^=  Apotema 

G,1/  - 1C.  = CM2 

rea  polígono  regular 

P <? r¡ ■*- eito  - apofema 

*¡0  - Z7taff 


= 155, 


El  área  del  hexágono  es  135,*/  cm2 


¿^15.-Calcola  la  superficie  de  cristal  necesaria  para  cubrir  una  ventana  con  la 
forma  y áimensiones  que  representa  la  figura: 


I 1H1  i 

V > 
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a)  Calcula  el  atea  ¿el  ¿otmitorio  cuya  forma  y ¿imensiones  representa  la 

figura: 

1 m 

Área¿=  b ' íi 

Área^  = 2 ' ií  = ¿í  mL 

Á rean=  6 " ¿ 


i 


i5- 

/Aí-eci ^ = 5 ■ 1=5" 

m Á rea  = - — - 
c 2 

Á *¡-1  n f 2 

ftrea  = —=  — = k m 

c £ 1 

^ rMT|rfil|  = *f  + í + G = 15  m1 


El  área  ¿el  ¿otmitorio  es  15m2 


b)  Se  quiere  poner  un  ro¿apié  alre¿e¿or  ¿el  ¿ otmitorio . ¿ Cuántos  metros  necesito? 

Para  saberlo  ¿ebemos  ¿e  calcular  el  perímetroj  que  es  la  suma  ¿e  to¿os  los  I a¿os. 
Antes  ¿e  hallarlo  nos  falta  conocer  la  meAiAa  Ae  uno  Ae  los  laAos  (la  hipotenusa  Ae 
la  f igura  C}  triángulo ). 

Io  As/eriguamos  la  hipotenusa: 

► C^  = 5-1=H  ycJ=M  = 5 

h1  =f  + f ► h1  =1C  + ^ — ► h1  =25  — ► h = v 25  — Ht  = 5 

Z°  Calculamos  el  Perímetro: 
p=*í+5  + l + 5+l  = lLm 

Necesito  l(o  metros 

^ 11 Un  estanque  circular  ¿e  (om  ¿e  raáio  está  roáeaáo  por  un  senáero  ¿e  lm  ¿e 
anchura . halla  el  área  ¿el  sen¿ero . 


v,«,le,-x(P-Z~rÍ ) 

Ac™»-5,M  (73-63) 

Ac„,„-  1,11(49-36) 

^Corono  - 3, M («) 


El  atea  del  yendero  ey  de  H0,8ZmZ 
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¿?18-  Se  quiete  poner  céspe¿  en  I o porte  sombreada  del  dibujo  que  corresponde  o 
uno  pisto  de  lanzamiento  de  jabalina.  El  ángulo  del  sector  sombreado  es  de  50  grados 
y el  radio  5 metros . ¿Qué  íi/perficie  será  necesario  cubrir? 


¿^15.-  Una  lata  de  refresco  tiene  una  altura  de  15  cm  y el  diámetro  de  lo  boje  es  de 
8 cm • 

a)  ¿Cuál  es  el  volumen  de  lo  loto? 

Para  calcular  el  Volumen  del  cilindro  debemos-  colculor  primero  el  área  del  círculo  y 
como  necesitamos  el  rodio  lo  calculamos  a partir  del  diámetro  (8:  2 = H) 


Voltrmen  = aren  circulo  "afflrra 

ACr„  I.-V'f-'I2 

V = 50,25-  25 

5,H  - lt 

V=  ■Pitcvn1 

Ak,„  i.-so.lW 

El  Volumen  es  cmS 


b).  Si  queremos  envasar  1000  I de  refresco  ¿ cuántas  I atas  necesitamos? 

Io  pasamos  de  cm  a dm  ’ (litros) 

755,t : 1000  = 0,753  1 

2o  facemos  una  regla  Ae  tres 

Si  0,755  I 1 I ata 

1000  I x I atas 


1-1000 

0,755 


1000 


0, 755 


2525,02 


Necesitamos  152 8 latas 


: m \ 
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¿^20.-  Se  quiete  construir  un  jardín  de  1 m ¿e  ancho  a\re¿e¿or  de  una  fuente 
circular  AeH  m de  diámetro. 

A / ¿Que  *uperficie  oci/po  lo  fuente? 


0/  Si  lo  profundidad  de  lo  fuente  es  de  0.75  m ¿cuanto*  litro*  caben? 

Volumen  = área  círculo  altura  Para  solver  lo*  litro*  debemo*  pa*ar  de  a Am 
Volumen  = (*£8  -0, 75  5,71  IODO  = TOO  dm3 

Volumen  = ^71  m3 

En  la  fuente  caben  5^20  litro* 


C/  Si  el  metro  cuadrado  de  ce*ped  cuesta  12  euros  ¿ cuanto  cuesta  cubrir  toAo  el 

15/7  12  = ltffl/f  euros 


D/  Si  lo*  paquetes  de  ce*ped  fuesen  en  paquetes  de  7 m2  ¿ cuantos  paquetes  hartan 
falta  comprar  para  cubrir  el  jardín? 

J arAín  = 15;7  m2 

15;7:  7 = 2;2  fiarían  falta  comprar  5 paquetes 

El  Se  quiere  roAear  el  jardín  con  una  valla  ¿ cuantos  m lineóle*  *on  nece*ario*? 
Perímetro  =2  ."tí 

Perímetro  = 2 ■ 3;!^  -3 

Perímetro  = m 


Cuesta  188,H  euros 


circJ. 


jardín? 

j^i-e 

/Are. 

^^^carono  circular-  ''' 


corona  circula 


corone  circula 


Son  necesarios  18f8Hm 


: íso  \ 
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¿?H.-  L os  hricks  de  leche  miden  l(e(o  mm,  15  mm  y C >5  mm  ¿ cuál  es  el  volumen  en 
cm? 


Ac„a¿wD=  b /i  Volumen  = área  altura 

V-UW-IU, 

Atüif[w.=  «75  mm2  V = 1025.050 

1025050  : 1000  = 1025,05  cm ! 


£1  Volumen  e*  1025,05  cm 3 

^25.-  Lo*  pelota*  de  teñí*  *e  envasan  en  tubo*  (cilindro*)  ¿fue  contienen  tre*  pelota*. 
Sabiendo  ¿|ue  cada  pelota  tiene  un  diámetro  de  5 cm,  calcula: 


a)  La  longitud  del  cilindro. 


Longitud  Crfrndro  = 8 ■ 3 

Longitud  cdrndro  =2Í  cm 


Tiene  2 H cm  de  longitud 


b) 


£1  volumen  del  cilindro. 


Acínzul-i^  " ^ Volumen  =área  circulo  afturü 

A^-W  ■ ? 

Am-5,111í 

A.l.l.-W'»'  V-Í0¿MM 

V=  nos  pían* 


El  volumen  de I cilindro  ey  1205, l(e  cm5 
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¿?Vo-  Una  pirámide  cuadrada  tiene  por  perímetro  de  I a b ase  (oO  cm.  Calcula  el 
Volumen  S¡  la  altura  es  de  15  cm. 


1.  Para  conocer  el  volumen  dehemos  primero  calcular  el  área  del  cuadrado  y para 
calcular  el  cuadrado  primero  dehemos  conocer  lo  que  miden  Sus  I ados.  L os  lados-  I os 
calculamos  a partir  del  perímetro . 

GO  cm  : !adoí=15  cm 

1.  Ahora  calculamos  el  área. 

A = 1-1  A =15- 15  A=U5cm2 

3.  Por  último  calculamos  el  Volumen 

y=  225-25  y _ y = iQlScm* 

5 3 5 


El  volumen  ef  1815  cm^ 
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1.-  hemos  realizado  un  estudio  sobre  el  número  de  hijos  que  tiene  uno  familia. 
Para  ello  se  tomo  como  muestra  un  total  de  50  familia*,  obteniéndole  el  resultado 
que  aparece  en  la  tabla. 

a)  £1  número  de  hijos , d qué  tipo  de  variable  es? 
d Por  qué? 

Es  una  variable  cuantitativa  porque  se  puede 
medir  y discreta  porque  nunca  podran  ser 
números  decimales. 


X 

f 

(n°  hijos) 

0 

9 

1 

12 

2 

18 

3 

6 

4 

3 

5 

2 

b)  d Qué  tanto  por  ciento  de  las  50  familia*  tienen  dos  hijos? 


Si...  100% 

x% 


50  f 
18  f 


x= 


100-23 
i 0 


2300 


50 


= %>% 


El  de  la*  familia*  tienen  2 hijos 
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c)  ¿Cual  es  la  media?  ¿Y  la  moda? 


Xi 

(o°  Aijoy) 

Fi 

Xi-fi 

0 

5 

0 

1 

12 

11 

1 

18 

3C, 

5 

(o 

18 

H 

3 

12 

5 

2 

10 

50 

88 

Lo  media  es  de  l,l(o  hijos  por  familia  y lo  modo  es  2 


¿?  2.-  £1  siguiente  gráfico  representa  las  temperaturas  máximas  mensuales 
registradas  durante  un  ano  en  una  determinada  ciudad 


• AparfaAo  c) 

AparfaÁo  £j) 


Meses 


o)  Confecciono  una  toblo  con  lo*  valores  de  lo  gráfica  anterior . 


Meses 

E 

F 

A 

J 

JL 

A 

5 

0 

A/ 

0 

Temperaturas 

Máximas 

10 

15 

17 

25 

55 

45 

47 

45 

55 

20 

15 

10 

b)  ¿Cuál  es  la  temperatura  máxima? 
HTC  en  Julio 
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c)  Representa  en  I a gráfica  anterior  con  boli  azv\,  la  evolución  de  I as  temperaturas 
mínimas  registradas  en  esa  misma  ciudad. 


Meses 

E 

F 

n 

A 

h 

J 

JL 

A 

5 

0 

N 

0 

Temperaturas 

Máximas 

1 

2 

8 

10 

15 

21 

25 

25 

15 

Ve 

5 

5 

Un  bebe  ol  nacer  peso  5500  gramos.  Si  gana  peso  a razón  de  50  g semana\es¡ 
completo  lo  siguiente  tabla: 


Semana 

0 

1 

2 

5 

5 

5 

C, 

Peso 

5500 

5550 

3580 

5C.20 

5£>£>0 

5700 

5750 

o)  Representa  gráficamente  los  datos  de  la  tabla  anterior: 


3800 

3150 

3100 

3<*50 

$ W>0 

oü 

?550 
?500 
3H  50 

3H00 


b)  Obtén  la  formula  que  da  el  peso  del  bebé  en  función  del  numero  de  semanas  de 
vida. 

y=  5500 +50x 

La  incógnita  "y"  representa  el  peso  del  bebe  y la  incógnita  “x"  representa  el  n°  de 
Semanas 
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¿?  H.  Se  ha  preguntado  a todos  I os  empleados  de  una  empresa  el  medio  de  transporte 
que  utilizan  asiduamente  para  ir  a trabajar.  El  resultado  es  este: 

HO 
50 
20 

10 
0 

a)  ¿.Qué  nombre  recibe  el  diagrama  anterior? 

Diagrama  de  barras 


b)  d Cuantos  empleados  de  lo  empresa  von  en  bus?  55  empleados 

c)  d Cuantos  empleados  tiene  lo  empresa?  100  empleados 


d)  ¿.Cual  es  el  porcentaje  de  los  que  utilizan  el  metro  como  medio  de  transporte  para 
ir  a trabajar? 

El  20%  utiliza  el  metro 


5.  fiemos  consultado  en  diferentes  comercios  el  precio  de  una  determinada 
cámara  fotográfica  y hemos  obtenido  estos  precios: 
2C>0-280-305-2‘í5-2‘J5-280-285-285-280-275 
Calcula  la  media  y la  moda  de  esos  precios 

11*0+18  C+W.+i?''+l?í+l5C'+lBi+i&í+lSí+ie  0*275  1 SK 

y = = = ¿OH 

20  20 

Z^odo:  180 

Lo  media  son  2 8H  euros  y la  moda  2 80  euros 
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^ (o.  Un  grupo  de  amigas  deciden  ponerle  juntas  a régimen  de  adelgazar.  En  el 
momento  de  empezar  sus  pesos  son: 

80 , 77,  7C>,  C>2,  (c8 , 71,  G7, 71 

a)  ¿Cual  es  el  pe*a  media  de  la*  amiga*? 

_ D 4-77 +-7 t-i-tZ+tff +-7 UL7+71  572  „ __  . 

X=  “ = ~ = Tlp  kg  ti  pe*a  media  e*  de  71,5kg 

b)  ¿Y  la  mada?  La  mada  e*  71  kg 


7.  Cuatro  amigos  juegan  a la  lotería  todas  la*  semanas . Durante  8 semanas  estos 
han  sido  la*  resultados : 

-3.000,  -3.000,  +10.000,  +5.000,  -G.000,  -1.000,  +5.000,  +3.000 
Tenienda  en  cuenta  ¿fue  la*  valare*  negativa*  repre*entan  perdida*  y la*  positivos 
ganancia*, 

a)  Calcula  el  pramedia  de  ganancia*  entre  la*  cuatro  en  estas  ocho  semanas . 

iDC-C-C'  + 5É/C/&  + 5 &&£/+  5DDD  — WD - SC'frfr  - t&frfr  - If/frC'  lOOOb  _ 

X 7 — — 1250  G 


Ganan  de  medio  1250  euros  semanales 


b)  ¿Y  codo  una? 


225  0 


= ~r~=  312j5  e Cada  una  gana  312,5  euros  de  media  a la  semana 


8 . la  siguiente  tabla  da  el  numera  de  alumna*  gue  lian  acabada  sus  estudios  en  la 
Universidad  de  Valencia,  durante  el  curso  ñ(o/^l: 


Arquitectura 

Informática 

Industriales 

Agrícola 

Totales 


Mujeres 

Hombres 

Total 

i 105 

255 

555 

8H 

251 

515 

102 

275 

575 

10(o 

155 

255 

m 

881 

1288 
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a.  Si  seleccionarnos  uno  a\  azar  del  tota I del  alumnaáo,  calcula  la  probabilidad  de 


que  sea  mujer. 

JY" 

JY"  cúíof  pcfiblof 


PW- 


Hay  t/na  probabilidad  de  0, 31 

b.  Si  ^eleccionario*  i/no  al  azar  del  total  del  alumnaáo  de  informática,  calcóla  la 
probabilidad  de  que  sea  mujer.  <Ly  de  que  sea  hombre? 


B*i i 


P («i.  rnf o^-íníítrca)  = — = OjZC  Hay  ona  probabilidad  de  0j2(o  de  ¿joe  sea  mujer 


P (h.  informática^  777  = 0,73  Hay  ona  probabilidad  de  0;73  de  ¿|oe  sea  hombre 


*1.  ¿Cuál  es  la  probabilidad  de  que  ocurran  los  siguientes  sucesos,  al  lanzar  un 
dado? 

a)  Salir  el  numero  3. 

P(„-í).i.O,lí 

b)  Salir  un  numero  par. 

P (V'  par)  = - = 0,5 


c)  Salir  on  número  mayor  que  1. 

s 

P (n°  >2)  = - = 0,8Z  hay  probabilidad  de  0,8 3 de  que  salga  un  n°  mayor  que  uno 

d)  Salir  el  número  8. 

P (nü  8)  = - = 0 No  hay  ninguna  probabilidad  de  que  salga  el  n°  8 

e)  Salir  un  número  menor  que  5. 

u 

P (n°  5)  = - = 0, 66  tiay  una  probabilidad  de  0,(o(o  de  ¿jc/e  salga  un  n°  menor  que  5 
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^ o i 

^ iíj  3+3  Pr’ixe^&lntámmtáoiMatemáttayy 

^10.  hemos  consoltado  el  precio  (en  euros)  de  un  determinado  lector  de  DVD  en  8 
establecimientos  diferentes . L os  datos  obtenidos  son:  l^C,  151, Vil, Vil, 1H8, 1H1, 1H5, 

158 

Calcula: 

a)  La  media. 

- 2%  + 2Í2  + 2Í)2  + 2“2  + íHB  + 2Í/2  + IW  + 1S8  227 1 - r.  . 

x = = = xij  La  media  es  de  1H1  euros 

b)  La  moda.  La  moda  es  de  Vil  e 

c)  haz  una  tabla  de  frecuencias  y dibuja  un  diagrama  de  barra;. 


Xi 

(precio 

OVO) 

h 

m 

3 

m 

1 

m 

1 

m 

1 

15 1 

1 

158 

1 

H 

3 

2 

1 

0 


I I 


me  me  1 H8e  We  151  e 158  e 


¿?11.  En  una  bolsa  tenemos  5 bala;  blanca;,  3 bola;  roja;  y 2 azule;.  Extraemos  1 
bolas, 

a)  ¿Cual  es  la  probabilidad  de  que  la;  do;  sean  rojas,  si  después  de  ver  la  primera 
bola  se  vuelve  a introducir  en  la  bol;a?  (con  reemplazamiento). 

Total  bola;  : 5 + 3 + 2 = 10  bola;  P (roja;)  = 77 

P (2  b.  roja;  con  remplaz)  = (77)  - = 0,3 ' 0,3  = 0,0*1 

La  probabilidad  de  que  I as  d os  sean  tojas  es  de  0;0? 

b)  d Cual  es  la  probabilidad  de  que  I as  d os  sean  tojas,  si  después  de  ver  la  prinoera 
bola  no  se  Vuelve  a introducir  en  la  bolsa?  (sin  reenoplazanoiento) 

P (Z  t-o ja  í íín  templa?)  = ' \ ^ " 0,22  = 0}DL 


La  probabilidad  de  que  las  dos  Sean  tojas  es  de  Dfií 
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¿^12.  La  siguiente  tabla  muestra  la  incidencia  de  lectura  de  periódicos  en  hombres  y 
mujeres . La  muestra  ha  sido  tomada  a 500  perdona?, 
a)  Completa  effa  tabla: 


hombres 

Mujeres 

Total 

Leen 

m 

8H 

205 

A/o  leen 

111 

1 15 

151 

Total 

IH1 

155 

500 

b)  Calcula  la  probabilidad  de  ¿fue  una  persona  elegida  sea  mujer  y lectora . 

P = 777=  Oflt  fiay  una  probabilidad  de  0,1C  de  ¿jue  elijamos  a una  mujer  y que 
además  sea  lectora 

1 5.  En  una  clare  hay  15  chicas  y 10  chicos . De  todos  ellos , 1C>  están  en  el  taller  de 
matemáticas , y se  sabe  que  hay  H chicos  que  no  están  en  dicho  taller.  De  acuerdo 
con  esta  información , completa  la  tabla: 


Taller 

No  taller 

Total 

Chicas 

10 

5 

15 

Chicos 

(o 

H 

10 

TOTAL 

l(o 

5 

25 

Slt.  El  numero  de  hijo  de  10  familias  es  el  siguiente : 

5, 2, 0,2, 3, 1,2,3, 1,H 

a)  d Cual  es  el  número  medio  de  hijos? 


*= " = 7=2^ 


2D 


En  número  medio  de  hijos  es  2,3 


b)  Calcula  la  moda  de  esta  muestra . 


La  moda  es  2 
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y ahwa  +e  defeZmto. . . 

Macha  fuer fe  para 

el  examen 
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